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allec natüüi^tü MUn 

nOft i^xtt «tt»enbunö «uf Me Bedegwg gvo^ei Ballett 

t» il^e gattoren* 



na4» nrn tuutn jBSUtJioit bmdintt 

Don 

Dr. Qafoh Wlipp ÄttKf, 
l|f. tt. prt. 9)to(c(foi; bet ^%rni 8»af^cmatif an bec f. f, |h;agc« tM»nfltSt mH 



Äofio* erii huic quoque pomo 

Ei vos, o lamri emmm, et teproxiim myrte 

Tiri^UilBcclogaU. 




Stipm, 1848. 

3n Aommffjibn M Stiebttd) guif d?er, unb für bic ö|!em{d)tfc^)e !Ko: 
nax^it in itommijppfi bei 4ionbetge« )m^.«|jwnaö in isa^ 
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)U)eiten imb britten 9>oten)fii bte{)iff(tger 3at)Uti fmb 
fa|t in aOeti Sammlimgeit mat\)mat\fi)n Safetn enthalten, )ene 
bcr ttierji fftigctt 3alS)Ien l)at juerji ©ulbin in feinem 
Serie: De centro gravitatis Viennae 1635 befatmt genuu^t) 
ttu§ we(d)en ftc nur nod) mit neuen geilem in baä matt^ema« 
tifi^c ßeyif on» geip^ig 1742; beffen »Verausgabe SBolf juges 
f^ttebeii Wieb, flbetgangen fmb: eine (otrelte Xitdgabe ber t>m» 
t>vaU unb Äubüjafjten attcr natürlid)en Sailen bi§ 10000 ift in 
bem Sßecte : Manuel d'Architecture, ou principes des Opera- 
tions primitires de cet mU Par S^g^oin ain^. Paria 1786 
enthalten. 6iue ftereott)pirte TfuSgabe ber tluabrafja^len bi§ 
27000 unb bec «ubifiat^ien btö 24000 mürbe im 3a|^re 1839 
bei ber 3« X. Bort!)'fc^cn Sud)^anbtund in Setp^ig 9om D. 9. 
Ä. 3ö!?n beforgt, in n)e(d)er auc^ bie^luabrats unb «^ubifmurjeln 
Otter BaljUm hi$ 25500, anfongd in 4 unb ber äa|»( 10010 
an, in 5 2)e)tma({}eQen t)orfommen. 

Setonnt ift ber ®ebrau(t^ biefer tafeln bei 6r^ebung ber 
äa^en jn fpf^ertii 9)o(fiDeii uab bei SefUmmmi0 bet £luabrot« 
unb ÄubÜmurjetn auö großen Ba\)Un : man fann ftc aber burc^ 
eine «^iUfStofei, meiere bie $Bie(fa(()en ber ;g u b o l p ^'fc^en AoHjH n 
vxb i^ reiiprodn Sci^ en^, auf oKe Aufgaben in 
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Änwenbung bringen, bei tt)el(l)er bic Sleftififation unb fluabratur 
M £ceifeö , bte £om)>t(matu>it tmb bie Aubotur Ut Angel unb 
M ®p^{roibed m% Stifte! tritt. Xaein Me wtd)ttd{}e Ttmtnc 
bung biefer Slafetn finbet erft in ber unbeftimmten Änalptif einen 
|)(a^: bte Xuflöfimg ber «ttbejünmiten Okt^^imgen M )»eiten 
unb bntten Orabet; Idf t ftd) mit «^ulfe berfelben gott) etnfad) ^er« 
ieiten; unb eine unmittelbare Solge btefeS SSerfa^cend iß bie rein 
I>ra(tif4»e Söfimg bet f^erfi^mten Xnfgabe 9on ^ äetfiOnng 
groper 3al)(en in i[)rc gaftoren^ auf n)e(d)e bereits bie größten 
aKat^ematüer ein SuleC; iambtttf £agcange, £egenbre 
mb 8a Up tf^cen 6($<^rfftW vemenbet ^ben, imb gecdbe ^et 
leijlen bie Xafeln ber £luabratf unb £ubüaa|)len bte erfpriepU4)ßen 
©ienjle. 

Sd) (jabe in ben ©i^ungen ber matl)ematif(^)en klaffe ber f. 
biffm (BefeUfc^aft . bei: ffiifienfct^aften am £4« Slici m 
ifprfl 1841 ©er biefc t>on mir erfimbene SRetl)obe einen Äuffa| 
getefen, »eld)er unter ben Erläuterungen am 6nbe beS SBerfeS im 
XuStuge' ei#emt aRtttelji biefer Xudf4^ljießung6met^pbe 
wirb ber gröpte Sl^eil ber £luabrat5al)len, beren 6umme ober Un*. 
terf4)teb eine vorgelegte sticht geben fann, o^)^^i alle Sttd^s 
nnng nut mit SBeii^utfe einiger wenigen Safein t)om mafigen Um» 
fange fogteid) entfernt, fo baß ftd) l)ieburd) bie Änja^l ber ju 
präfenben fUiabratja^len auf i^^ren ^unbertßen^ ia fogar auf if^ren 
tanfenbflen S^etl rebngirt Um bie Corauge biefer aietl^^obe t>o>t 
anberen biöl)er befannt geworbenen in baö geljörige Sid)t gu fiel- 
len, ^abe i<^ t^re 83rau(^barieit auc^ an fol^^en IBeifpielen geioie» 
fen^ n)e% von anbem Ültat^ematifem gemd^U, ^.-^ ^^^^^ 
n^eitldufigeren SEBcge gelöfet . n)urben. 

SBirb nun burdj) bie t)orbenannte TCufgabe ber ©ebraucf) ber 
Safein für fluabrat« unb £ubt(}a^en mannigfaltig ecmeitert > fo 
bi>(^ faum p jmeifettt, ba$ anbermeitige Xnwenbmigi» ber». 
felben im @cf)oße ber Su^unft »erborgen liegen, beren Äufbecfung 
unfeinen SRa^fotn^men ai^^eim fdlU; nmt benn boc^ eine Sa^r^tt 
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bc^lo 6fter§ in Änwcnbunö fommt, je einfad^er fte ifi; unb je in* 
m%it fiie an bie et^leii 9(äiibe bei; nMttf^mattf(|Kn Ortetmtiiiffe fU^ 
anfc^Iiept ; tmn htM^ man aber bie ükmnit bn »TM^M 
md)t 5u übetfc^reiten, um t)on ber @nt|le^ung^ Sef^a{fen()eit unb 
UUfUn XnmnbbafteU; bi^er Vst da^en einen Haren Segrif an 
etilen, nnb man t)erf(i)afft ft^ beim weiteten eMMnm beT iIr«« 
t^emotif Uiä)t bie Ueber^eugun^ , bap wo^ oiete S^ec^nttn8^o)}ea 
falionett# mtttelt »eUj^t ^ ttebetgang m ber S^^eotie 8^ §hNu 
ober Don ber reinen firfenntni^ aUe§ SJJefboren beflfen Xn- 
»enbung auf bie mannigfachen Solle unb Smede be^ hvt^iiöftn 
2d>end gefc^ie^t, auf Anobrat« Jtebil^a^kn, att tfHpe ftUt 
mente 3urücf9cfut)rt roevbcn fönnen. 3ah(rcid)e Belege biefer Se- 
Ifauftm^ toixh pan in ben mit gcopen 3a))(en w&g/t^ätfxU^ Ste^K 
tumgen am Cnbe btefeft SBetleS t>ot{uiben; unter benen ^um 
^frommen ber $t)9ftfer unb @eo logen bal StefnUat einec 
berfetben (^ter f^erboquf^eben mir ertaube. . . 

®n 9titte( an§ ber mit großen Sofien in Sranfreft^/ Ofl^ 
inbien unb iDftpreufen Don ben' größten ©eometern unferer 3eit 
anögefS^rten Qkabmejfimgcii , liefert für ben «^albmeffinp b<d Xt« 
quator§ unferer Srbe SS6t2S0, unb für bie i)a(be Scbare SSSlOOd 
Sßfener Klafter, bered)net man l)iernad) bie £)berfla4)e unb ben Au« . 
biKnl^alt ber erfllt<l^ a(d iugelfSrmtg nnb bann ota ffl^ihi^^ 
angenommenen ©eflalt beö ßcbbaUeö, fo jeigt fic^ bie ßberflddj)e 

ber tugelformigen Ccbe 141 d85681 d4347S & £L .v 
fpl^&oibifc^n ^ 141 7445 27 858955 „ 
mithin ifl biefe um 168845 81Ö477 SB- .£l. Ä. • 
Ober ttm 9928 fmobratmeilm M jjene: femer trsikt.iic^ 
ber Jtttbifinl^tt ber fugetförmtgen Srbe , n^enn man ben Sld^enfn« 
eines SKeribianeö mit ^/s beS erbburc^mefferS muItipUjirt gleicj^ 

158 4irS76 46S269 185792SB«Jtnb.je ^ 
unb jener ber fp^aroibi? * 

f^en erbe 158 683568 589730 192685 ^ 

alfo iß abermatt bie 

(entere um £66191 926461 006891 
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etet itm 4t^M)M9 AAifteeifeit grffer att ofhtt; ^AA <*(t 

tetr 3»^>aU bcr üiclen SSer^jügc, bic boc^ fdmmtlid) auö bcm 
dtlK^fe ber drbe «it b<c 3eit emt)O(gefKe0fii ftRb^ triebt in Xnfc^big 
gdbra<l^t. ^ittM iäft {t(i^ fc^Uepeti; baf bie ttrfprungUc^ fugeU 
fSrmige @cbe burd) eine »d^enb mehreren Sa^ptaufenben foxU 
fß^H St^tiOiücn fow^ Oft ber iDbevfUU^ oU aiM^ an i^em 
Äwbtfin^aUe jugcnommen l^abe , unb bap ba^cr , wenn man mit 
£aplace annimmt, bap ftci) i^te SKaffe ni(i[)t gednbert ^abe, i|^re 
iDt^^fifett m eintr fbvtnoil^tiiibfii Ximaf^ ibegrifm fei *) 

Uebetjcifgt t)on l>em 9flu|cn, n)etd)en eine weiter ausgeführte 
Sofel ber futabrot^ imb Atbifja^ten bei Ste^mmgen mtt gtopeii 
Sailen (eijlen bürpe 5. 95. bei bcr ficid^tigfeit, mit bcr man mit 
«g^ülfe biefer Safetn fogar a^^nii{frig0 Sagten in wenigen äXinuten, 
)ttt jwefteii dbet btitten |>oteng ergeben tietmag, baf man Übtt 
bie SÄcnge bcr in fo furjer 3cit tiä)tiQ bcftimmtcn Siffern un* 
wittfu^rlic^ erflount, }faht id) mvä) nodf im Safere löl7, ba 
bie ^hpftf imb bie Xfhonomte $u (Sra| in Stelermacl Ufyttt, 
entfd)lojfen, S^afeln biefer litt in einem größeren Umfange, aW 
e§ bid|iec gef(|»i^n ifl unb m(fy einer neuen Stet^obe jn bere(|^« 
nen, bamtt fnrni^ wie Sambett fagt, „m f^t aUmat fSx alle 
%SXit bered^net finbet, wa§ man fünftig für {eben t)orfommenben 
galt bete^inet jn i^oben xoin^i^tj' @eit etwa 30 Sohren beftie 
ict) bicfe erweiterten Slafeln im SÄanuffriptc, unb xä) f)atte wd^renb 
biefer geraumen 3eit fo manche ©elegen^eit tl)re 9^i4)ttgfcit fowol^l 
in einten 8led(^nungen , mjügtic^ ab^ bei ifyctt Setglei^^mig 
mit bcn oben mväi)nttn 3a{?n^fd)en Safeln, ju prüfen: allein bie 
S^tanlafljung gn i^rer SSefonntmoc^ung bur^^ ben jDrud, ergibt fu^ 
erfl ie^t^'bd b«r betwrfte^enblsn evften ffi'nf^ttnbettjd^rigen 
Jubelfeier ber 3ränbung unb be§ ä^jianbeS unferer «j^o^^fc^ule, 

*) 5Diefc SDic^tigfcit betragt QTnfanöe bcö lauf, ^a^r^unbcttö 0.998325, mm man 
bie urfprünfllic^c t)ictitigfcit tct @rbc jur ©iri^cit annimmt. SBürben bic ®tabmcf- 
funken in folgenden ^ö^r^unbcrten, fo njcit möglich ift, an ben nanUid)en StcQm 
bec (£rbfläd)c njiebcrl)clt, fo lie^c ficb I)ternacf> baö ©efel bw ^bname b« ©icjitig* 
feit, unb fomit aucf^ baö ^Uec bec (£tbe bcftimmeru 
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iD«t biefe, ^ixtUv fo mUv Uniücrfttdtcn beö Snn- unb Tdiö^ 
tant)e§^ fein f 4) i cf ( i d) e r e S TCngebinbe erl)a(ten fantt; aie eben 
im lange i)or&emtetcS, wob feiner 9lalut tiact», tief buirc^« 
backte 8 literanfci)eö ^robuft, n)e(d)e§ fonft bei unfern berma? 
(igen jäeits unb ®elbt>ert)dltni{fen mo^l nie im ^ru(f etfd)tenen 
iDire, ungeachtet bie ®(|)nfit bed ailanufcri))tö bttc4^ bie 9inge bet 
3eit erbteid)en , unb fteUenweife unlefedid) jn »erben anfing^ 

Der S)ru(f bed SBerfed begann im S^bruoir 1846^ unb na^ 
mit wenigen ttntetbtetlfungen im 3nni 1847 feinOnber {eber 
Dcucfbogen rourbe erftlid) in ber S)ru(ferei, fobann tjon mir ^u 
«goufe mit bem ai^fat))t oecgtic^^ ein bcitteö 9Ral ober 
mittaft itneS bet «^ülfStafet 6. 404 i]^nti(f)m Stec^nungSo^para^ 
teö^ bm icfy mit ^u biefem Snbe felbft erbad)te, i'ed)nenb geptüff t 
eine otette Setgletc^ung wunbe enblit^ nad^ tM>Uenbetem 3(bbru(te 
bun^ ben «^rer bec Sonfunfl an bem ^teftgen ted)mfd)en Snfiir 
tute «^errn Sol^ann Sieffner vorgenommen, unb obgleid) bie* 
3a^ biC| Seite 40£ angegebenen Snntfe^n bei biefem ^ft an» 
bert^alb !ER:ttttoneni Stffern entl^ättenben Serfe> nur 
l)6cf)f! unbebeutenb httxad)itt werben fann^ benn eö fommt auf je 
10000 äiffftm etwa ein Soutfe^Us t)0V$ fo ^abe iii^ oud Tl^s^ 
tuttg (9r bie Sefer, benen btefeö S9erf in bie «^inbe fommem 
bürfte ©orge getragen,, baf bie 5)?ef)rjaf)l ber fo bemerften %(\)Utr 
U»^ iMd^ bie C)cenit>ta(e in ben Sn^anbel gelangen; t>on eini» 
gen Stubierenben in meiner (Segenmari mit rid^tigen Stellen, 
ttberbetf t mucben^ 

9) tag im&ttobet 1847«. 



Der 8erfaffer: 
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gortfe^ung tiefer SKafel. 
^itl\aö)t üon u in 30 Dejtmaljlellen. 

©cim ©cbraudic bicfcr ecbt^cilung »irb bie dnbjiffer (bic 12. jDejimalfleÜe im 
^(udbrucee non Nti) in bcr t^orangc^enben 9(bt^eilung um 1 oetminbext, fo oft hit 
3a^l liiet mit einer ^i^ct über 4 anfängt. 
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Mais ce champ ne se peut iellement moiasoner, 
Que les dermers venus ni'y trouvent ä glaner» 
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§. 1. 

£Uiabfat» un^ ^ubif^Un wcrtctt ffx^l^xAiö^ auf ^weietlei SBetfe 
^toet: ctitiMte ecfcdeitiiii, t8ie,Mn 8ct% He iQitatrai)a|»(cti fit 
^ abgefonbeti fii notfitlid^ iDttnimg ftuffletgettb in üatt, imb 

eben fo tie ^ubifja()len in einer anbem Safel: ober, wa§ für mand^c 
Swecfe t)ottieit()after tjl, tic iSluabrat- unb Äubif5a(}lcn einer unb berfets 
ben ®tunb)a()l jleben m obgefonbetten @)>a(ten neben einanber, unb 
laufen fo in natütüd^ £)vbnung fott* 3n be« DotjU^enben S^afet ftnb 
^ bte £litatv<its imb AtM||#m, 4el0 «M^m bct Ctf^n$ M 
9bmiiie$, tbei[§ ibret cinfad^ttn flSetei^itng balber, nadb ^tuppm 
iOOOO fo georbnet, baf man in ber erficn 3)oppelfpa(te, inbem man 
bom ^(nfange ber Sl^afel Seite 2, bi§ ju ibrem @nbe ©eite 401, fort? 
fcbreitet, überaß nur bie £Uiabiat? unb Äubifjablen unter 10000, in - 
bei ) weiten @)Mitte hingegen bte iCluabrat:: tmb ^ubtf^a^Ien ^wifd^^en 
10000 itnb 20000, in bet bcitten bie ^wifd^n 20000 unb 80000 nnb 
f«f* in bev jebnten obet leiten ®))aTte enblic^ bie ^wffc^ 90000 imb 
100000 antrifft ; e§ ftet)en bafter beim Äuffdjjlagcn be$ fBn6)t^ bie jClna^ 
brat^ unb itubifjablen aller Sailen, n)eld()c nacb ber fonjlonten ^ifferen^ 
lOOOo aufjleigen, in berfelben borijontalen 3eile. 

3* fd, @eite 2 imb 3 in ber mit 43 bezeichneten ^ri^ntolen SiiU 
fuibet num bie CUiAbiat' nnb J^ilao^Un bee ä^Un 

48, 10043, 80048, 80048, 40048, 80048, 60048, 70048, 80048 itnb 80048 

unb eben fo Seite 258 unb 259 in ber mit 29 bejeidj^neten Seile bie 
£luabrats- unb «^ubi^oblen oon 

8489; 1848», M488, 88488« 48488, 86488, 86488, 76488, 86488, 86489. 
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SRon (atm an anen tiefet ^tt Sohlen bieiefUt ätffem utttecf((»eibeii, 
Me Knfang§itfem ober ben Jto;i>f bet Seif, tfe mittleieii ober ben MBu 

pttf unb bfe m'et ©nb^iffem obet ben guß tcrfcften» ©a ble ICnfangSs 
jiffcrn tne^rem in natürlicher £)tbnung auf cinanbcr folgcnben £luabrat^ 
otet Äubifja()Ien ftd) nic^t anbcrn, unb bic »icr (Jnbjiffcrn biefer Sailen, 
wenn if^tt ©runb^a^Ien mä) ber ^ifferenj 10000 ouffietgcn, alfo notf^ 
§* 1 in einet imb beefeSben ^jornolen geile gelegen finb, butdjKmg ben« 
fdben fBktfSf begatten; fo ei^ieU man eine bebentenbe ttcf^antfß beS Btm 
meS nnb gewinnt nd^ftbei an ber StmdfiSf^ bet Safel, wenn man bkfir 
jwei Gattungen tjon Stffern, namlic^) ben ito|)f unb ben gug einer $ai)i 
in ber Safel nur einmal anfe^t. %üi btefem ®runbe enthalt iebe 
*t)ertifale 6^>a(te in breiteren Siffern al§ 2(uffd(Mft ben Äopf unb jwot 
iHnU ffk bie £atabtat|ablen biefee nd^ ßt bie ^itbifs^I^ 

mib inbem man in ber ®|pa(te wn oben na^ nnien l^obfS^, ben 
i(6r^er berjenigen £tuabrat^ nnb itubif$af)len, beten 9cnnbiabten in 
natürlid)cr £)rbnun9 aufjlcigen. 5)ie ®n^)eiten unb Sebner biefer (Srunb? 
jablen jleben in ber mit N. bejeid?neten ©^jalte, bie ^unberte ober unb 
böseren @ulUn berfelben, weld)eman auö) bie^o^fjtffern ber ©runb:: 
}a^( benennen (amt, in bet obetfien ^oti|omaien »o fie in btei« 
tetn Siff^ etftl^einen» 

3* ^* ^te 2 firiba man in bet »ettffidfen Qpalu, wd^e bie 2a^( 
800 aur 2(uffclS)rift bat, in ber ^^Ibt^eilunö bie Sablen 

000, 006, 012, 018, 024, OSO, 086 U. f. f. 

nnb in bet »»t^ilung M> bte äo^Un 

0000000; 0270009, 0540006, 0810081, 1080144, 1850M5, leaCilM «. f. f. 

iene finb bie aJlitteljiffcrn ber ^luabratjablcn, tiefe bie ber Äubifja(>len »on 

30000, 30001, 80002, 30003, 30004, 30005, 30006 u. f. f. 

X)et gemeinfdM^ ^ crfkum ifi 90/ bet leiteten äol^ ober 270. 

6o of^ bet ito))f bet Sal^Ien einet epalit um eine Gin^eit wl[#, 
ift <6 baburcb on9C5cigt, bag ber ^5r))er biefer äa% bei welcher bie 2fen* 
berung <Statt bat, mit einem (Stern (♦) anfangt ; e§ crbalten baber aüe öuf 
biefe äabl in bcrfelben mtifalen ©potte folgenben Sailen einen um eine 
(Sin^it Mtgtiperten bingegen, wa« &nfet^ ftOen gff^le^ f&t 

weUet nmen fblgenbe So^, bie Xenbetnng bei Jlo^ glekl^ % «im 
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i)tiien, fo wirb biefc 3unal)mc ber ^opftiffern bei jener ScA)t, wo fie eins 
tritt, mit einem TCuStufungSieid^en (!) bejeic^net. S'iebllbei vertreten biefe 
Itm Beid^en (* unb !) immcf bte Sifict^O an jener Stelle, tpo fte etfd)ei« 
mii. 3« ^« bet Jn^te mbctutuiteii 3<4lta §. d iß In bct Tüt^ 
btng M )itf (Bnn^bit^ S00S6 d(et4» 270r 't»oti ba an <ibcK fü« Mc 
folgenbcn ®runbja^tc;n 30037, 30038, 30039 u. f. glci* 271. 

SBa§ nun ben Sug ober bie üicr ©nbjiffern einer ^luabrat^ ober 
^ubifjd)! anbelangt, fo jle^cn biefe in ber erfien üertifalen 2)o^)pcU 
f^jalte in ben betben mit N* unb be^etcf^neten '2Cbt()eilun9en \)on ben 
listeten GteOen abgefonbevt, unb ^tlßxtn umge&nbm fu« bie So^n ber 
fibvigen 9 Dmifolen @|paUen, wl^ in betfetben (oti^ntalcn Seile mit 
jenen gelegen ftnb« 6o l^en i fB* 6eite 2 bie £IttabYate bee Snmb^ 
iahten 

43, 10043, 20048, 30043, 40043, 50043, 60043, 70043, 80043, 90043 

bie @nbaiffetn 1849, unb i^^te Stubü^ciS^Un bie (Sub^iffem 9507 gemein» 
ftt^afOid^. 

Snbcm mm cAfo ben St^pf bem Mf|pei Mife^t/ »nb ben %t4 n<u^ 

folgen laßt, ergibt ftd^ beim SufammenfleOen biefec brei fiSeflanbt^eile fo« 
Jort bie «verlangte ^luabrat? ober ^ubif^a^l. 

^fermtcf^ fmbct man bie £luabrats ober Äubifja^l einer gegebenen 
breis, mtxi ober fünfjifftigen ©runbjat)!, wenn man 

1. bie ^unbette biefer 3af)t (worunter auc^ ade J)6bercn ©teilen ber« 
felben i^etflanben metben) in bee obetflen ^tijomalen Seile auffucf^ iBei 
ffinfiiffrigen Sailen f<j()f5gt man bod i^uö^ ba auf, »o bie msf bie «beeile 
8^ ber Omnbiabl folgenben 2 €teSen in bet erften £)o)))>elfpa(fc 
fommen, ba ftcb bann bie <Spa(te leid)t ergibt, wo alle brei ^5()eren @teU 
len ber @runbjal)l aI6 2lutfc^rift erfd)einen, fobann 

2. in berjenigen oertifalen Q^alit, weUj^ bie gegebenen ^unberte ^ui 
3btff(ä|K# jb tveit f^t^^tr man in bie (onarniuOe Seile gf« 
(«ttgt, «ef^ie biti4 bie |t9d enb)if»n bet gegebenen Stnnbaa^ {Stet; bie 
bafelbfl beftnblid^e 3a^I ifl nun bev Mtptt ber Devlangten ^iuabwiu utA 
^ubifjabl (§• 2), )u welc^r nur nod) ber ^o)>f unb ber Suß nod^ §. 3 
^|inJUgefd}rieben wirb. 

©ci j. iö. N= 88198, ba Sl in ber erfien Doppelfpalte erft QtiU 
ddS otö atuffdMffc esfiifieittt, fo finbei man bie ^nbeeu 88i @etie ^29 
In bee o^n vmifalen fif^atte, unb eft iji 777 ber Jto^f |u N*, bei 

28 
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Sdhpn 871, ffnf 0809, fomü N*=7778710600 : hingegen ifl fut 
N» bet Äo^f 684, »elc^^cr ttm 2 Cinf^ctten tocrgtögert werben mufc weil 
tcr juge^orige itörper ber iSubifjaW unter bem Seichen (!) anjutreffen ifl, 
man finbet i^n ^kiö^ 05895722, inbem wegen*§. 3 baS Btiä)tn (!) mit 
0 )u erfeten Umm, utib ten {»P ^ ecftcn 2)0)i|pclflHiite 1373, 
. ta^ Ite68e058957221878* 
00») eben fo ergifo ftdS^ fih 

Nr=10043, ©eite 2, N»=100861849, N»=:10i2955549507 
N=80997; ©etfe 40, N»Ji:960814009, N»=:2978235188697S 
N;=96429, ©eite 259, N*^929855204i, N*=896650074761589 u. f. f. 



Htm baß M bfefcf ^Cnot^mmt Ut £ltt6bf«t# ttnb ituM« 
fitet Me <^flc beS ERaumeS , fonfi iftce IfofangS« unb 

^nb^iffem dngenommen matten, erfport wirb. fiSetrac^ten wit fi^ bfe 
@eite 305 : bte ^ü^)faiffern tiefet ©eite betragen aUcin 30 3iffetn, weld)e 
burdj) alle 50 Seilen jid) faft ungeanbert wieber^olen, unb eben fo r>iele 
äiffern wieberf^olen ftd^ in ben ito|>fj|iffem ber ©runb^a^len, bieS gibt 
3000 ctAHKte Stffienii f^Ugt num llei^tt bie 2000 ob^^aen <Snb« 
)tfmi; fo bdottfl fic^ M (Banie auf 5000 Sifftm, w%ctib auf bfefir 
Gelte bloß 2587 3iffimi wit!li(l() üor^anben ftnb. TCSein auc^ für bie iton* 
flruftion ber Za\ün bietet biefe 2(norbnung un^erfennbare S^ort^etle. 

Segieiflidj^ Mbeii bM ^ttObt oie natfii^^ Sobleti eine odtbnctifibe 
Btti^t ^weiter £)i^ung, tmb bie MUt^kn eine otltbmetifd^ fM^ ber 

britten £)rbnung, unb man bat jur $8e|limmunö jener jwei unb jur öe« 
jlimmung biefer brei 2)ifferenjreil)en ju fummiren. ©o furj unb bün« 
big biefe ^et^obe aud; ift, fo oft man eine ^Rt\^^ auf einanber folgenben 
jQuabrat^ ober itubif^a^len )U bete(!bnen bat; fo laßt jte fub bei ber St&n$ 
fttMon einet wie bie Doiüedfnbe, tiodj» bebetdetib »eieiiifai^ 
inbem i(b ^ige, baß fowobl bie CtitabMU aiu^ bie itubif^ableii wie 
bte ®Iiebet einer arit^metifc^en üitit)t ber erften iDtbnung beteebnet 
werben fßnnen. Um biefe^ £tnjufel)en, benfe man pd) eine au§ me^ire« 
ren Siffern bepe^ienbe So^l N t)on ber fRtä)itn jur fitnfen in jwei Waffen 
detbeiU, beten etfte bte & enb^iffmi bet 3abl bie Breite obet 
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&Mtn enti)a(t : &eietd)net man bte numenfd^en SSßctt^ tiefet klaffen 
^iet^ungStveife mit a unb ß, fo ev()äU man 

M*==/l«.i0»»+«^«40«»+8/J«»40»+«fe0r»40«*+8/f^,10"+3j3a0 

a^()eilt man nun bic 3al)len unb t)on bet 9Jcc^)ten jur 8infen 
gleid^faUS in n jiffrige klaffen; fo 5eigen biefe 2Cu6brüdfe, ba§ weldt^en 
SBett^ oud^ /? ^at, bie etjle Älajfe in N* tinb auS benfelben äiffem be* 
liefen »ftb^ wel4« in a* unb bcste^un^ioeife ii(S4Siib)if|iefii etjii^eit. 
Seit man olfo nad^ dnonbct ß=At 2, 8, 4 • * ^ fo tfi taf bte n Cnb« 
jiffern ben um 10^ auffteigenben Sailen 

«», {iOi^+ay, (2.10" +aP, (3.10°+«)-+. Unö 

«», (10» +«)», (8.10^ (s,io" +«)»+ . . . 

9f«MCinyi9a|uii9 ange^ofcn« 

Sfcfanntltd) f)aben ber berühmte Scfult ©ulbin unb ft)atet^in ber 
Sngenim ^^gutn in i^ren f4)on im SSimoorte dttttenSßerfen bte Safein 
bet £luabfat« unb itubtt^oblen bi« lOOOO (etaitSgegeben. SDton bvoucbte 
babcv beibe SBetfe bloß forgfaltig üergleid^en, imb bie nid^ übeteinfUm« 
menben ©teilen einer neuen 3?ccl)nung ju untetjic^en, um ble 4 @nbjiffiem 
in fammtlid)en -Cluabrat^ unb Jtubifial)len, bi§ jur @tunbjal)l 100000 ju 
etf^alten. SurSBcftimmung bet barauf .folgenben ^ßfeeni ©teilen in ben ^m- 
• btau unb i^ubtfaabien b. i. ber numenf4Kn SBertbe ibtet )ipettenitla|fe; fe^e 
man a*=:b«iOB4-a, mtb eben fb a'=B.10n+A| wo im DOfffegenben Soöe 
11=4 ift, alfo a unb A bie 4 (Snb^ifjttn in mib be^tebungSweife 
t>orfteaen; fo folgt nac^ ©ubflituirung biefei Sßert^e in ben 2(u§brücfen füt 
W unb (§. 5) 

N»=(/J».10" +2a/S+b)10° +B 

bet nmnetif)!^ Seitb ber ^ii^etten Jtioffl^ in unb t{i folglid^^ be^ie» 
^ung§tx>eife 2a/^+b, unb 3«2/^H-B. 3Äad)t man alfo nacb einanber ß 
unb B = j, 2, 3, ... 9, fo bilbcn bie Ziffern ber jweiten ^(affe in beniDuas 
btats unb Äubifja^len bie ©lieber einer arit^metifd)cn OJei^e.ber erften 
iDtbnung, beten fonflonU ^tffeten^ in jenen la, in biefem aber 3^^ ifi, 
ivmn^efett, ba$ man Don biefet ^(affe b(od bie b dnbaiffcnt beibcbAt 
•^at man aber fb bte ^wet er|len .fttaflen eine« £luabtat» ober Aibif« 
1^1 beßimmt; fo ergeben ftd^ fofort aud^ bie itbtigen ^5^eien 2if^ 

28 
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fern bfrfeKett; mldjt bei ben £luabtat|a(len fldS^ unmtxtix^ Snbctii, un^ 
bei ben ^ubif^af^ien um nabe gleicbe ^ffferen^eti fortfc^ieiun* 

iBeifpUU: 



Sur bie BaWn, njcldje auf bie 3abl «=3700 In nat&aä^ iDrb* 

nun^ fofcjcn, ftnb bietluabratc bcrßablen 10M-«# i^.lOM-«/ SAO*+a 

u. f. f. in folqcnbcr Za\c\ entbaltcn. " " " ' ■ ■• 



a 


«3 


(10*4-«)» 


(2.10*4-«)^ 


(3.10*-!-«)« 


2. ^lafTe^ 


3700 
3701 
S702 
8708 
3701 
8705 


1369 0000 

69 7401 

70 4804 

71 8209 
71 9616 
78 7085 


18769 0000 
71 7401 
74 4804 
77 8809. 

79 9616 
82 7025 


56169 0000 
73 7401 
78 4804 
88 9809 

87 9616 
92 7025 


113569 0000 
575 7401 

• 588 4804 
^89 8209 
595 9616 
808 7025 


7400 ^ 
740« ^ 

' 7*0« /y, 
7408 ' 
7410 



hingegen liefern bie bfitten Voteft^en btefet (Srunbidbten bie Xafel 



« 


«* 


1 (lO'+a)« 


(8.10H-«)* 


8. JtUtfFe* 


8700 

3701 
8702 
8703 
8704 
8705 


508 5800 0000 

6 9408 1101 

7 3518 4408 

7 7630 9927 

8 1745 7664 
8 5868 7685 


85718 9800 0000 

19 1611 1101 
24 7930 4108 
. 80 4257 9927 
36 0593 7664 
41 6987 7695 


188180 5800 0000 

137 3814 ilOl 
154 2342 4408 
171 0884 9927 
187 9441 7664 
804 8018 7685 


2203 
4412 
6627 
8848 
1078 



worauf ju crfc^en if!, baf in bcrfelben borijontalen Seile fonjobl bie 4 ^nb^ 
Ziffern ber £luabratr unb itubifjabten itcb trieberbolen, alö au4f ibte 4 l^Of 
^eten @^IIen nac^ gleict^en jDtferen^en fbnfct^eitem 



bte Differenzen ber 2. itlafTe tn ben tluabrdtjablen gerabe Sab» 
(en ftnb, unb nur in ben bcibcn (Jnbjiffcrn tjon einanber abweicben, fo 
bilbcn biefe nottjtrenbig eine ^Vriobc üon beitebung^treife 25 unb 50 @lie= 
bern, nacb n^elcber {te in berfclben ^rbnung n)ieber!ebren. Stau fann alfo 
mitleiß einet <&ülfi(tafe( biefe DetiDben im fOoiouS bete<^neni imb erfjjHin 
9^ fo bie ÜXübe bet fhtffiEniiieifni ICbbfHon bfefet DfffiKen^enr inbem man 
ffb ben ganzen Umfang bet SKafel tie Sabteit bet 9.it(affe au^ betfrlben bet« 
auSfcbreibt. ^ine foldje SJafel liefert bie erfte ber ^ülf^afeln ®eiie 40i, 
m ba§ @nbc ber ^eriobe mittclj! cine§ ^luSrufung^jcidKn^ (!) angebeutet 
ift. ^Diefc S^afel entbalt in ber oberpen borijontalen Seile bie 2)iffercn^tt 
' 04, 06 . . . bis 48, in bet utttetfien äetU «bet bie iDifieten^en 96, 94, 92. . . 
M9 53 in bteitetet ^kbtift. tBettangl man mm bie ®äebet etoet oiiil« 
metlfd^en SReibe, beten Vonflante iCiflhen^ oben fic^t; fo gebt man mit 
bem 2(nfang§gltebe biefer 9?ei^e in bieienige Q^olu, mlf^t bie gleic^(all$ 
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tat nad^fblgenben Sailen Ijerau§t njofcrn aber bte gfgcbene ^ifferettj 
unten t'orf ömmt, fo jlclgt man in bcrfelbcn <BpaUt üon bcm gegebenen 
^tnfangSgliebe au^art§. 3. @ci 31 ta§ ^(nfangSglieb unb 42 bte 
fonflante Dtffiecfn) einet arit^metif^^n dit\\)(, fo fiinbet man in bei mit 
4Z he^iäßittn «eitttalen ®^IU umet 31 fofört bte 78/ 15# 57, 
99, 41, 83, 25 u. f. f. unb bei bemfelben TCnfangSgliebe unb Ut Zl^s 
reni 58 er^au man beim %ifi9Srt§|letaen bte Sailen S9, 47, 05, 63, U, 
79 u. (. f. 

' §. 8. 

®anj eben fo liegen ficb bte 3Jafeln für bte bolleren ^otenjen n«* 
tüt(i(t)er Sailen , unb aud) für ^robuftc jnjcier ober mehreren ungleid^n 
gahoren tnimt^tn* Smmer gibt e3 bei berlei 3abien eine ^eriobe, nad) 
beten ^(auf bie (Snb^iffern ft4^ wieberbolen , unb bie f^lM^iun Fullen 
na4 betfdben ^fffeten^ avffleignt. Um bie (;5^ren 9«teit|en bec etilen 
DeHobe befUmmen , f mm man ftdii ber tluabrauunb Jtubüaa^len mit 
metflicbeir ^fürjung ber 8?e4^nung bebienen; wenn man erwägt, baß 
(N«)2z=]S*, N^N3zI:]^^^ (IN«)^-««, (N'')«.N=»=N', (N*)»=N«, (N»)3=N» 
u, f. f. fei. S3ei ben unter bem Flamen SSinomialf oeffijienten 
torfommenben SaJ^len , wenn bloß brei Snbjiffern fid) wiebetjiolen foUen, 
i^ bie 9enobe beim ^weiun unb btitien ÜBinomialf oefft^ienten g(ei(||t 2000, 
beim t^tenen 4000, beim fßnften 20000 u. f. f. wie ed ouS fblgenben 
Bmö^ftüiStn einee Don mit angefertigten ISafei erft(i)tl{d) wif^. 

3!afel für tcn ',ireitcn unb bdttcn S5{nDmlaIfeef|i''^icntcn. 



7 

a 


Z7 


47 


67 


87 


(",) 













r— 


T 


1 * 


8 


H 


17 


49 


— BT 


97 


!• 


00 


44 650 


6921 900 


643 276855 


042 292789 


141 


104723 


840 9712657 


Ol 


45 350 


7166 550 


46 


80499 


47 


803832 


48 


27165 


49 


750498 


02 


4b 051 


7411 900 


49 


84155 


52 


14879 


55 


49613 


58 


788347 


08 


46 753 


7657 951 


51 


87794 


56 


25931 


61 


72068 


6^ 


826205 


Ol 


47 45« 


7604 704 


84 


91446 


61 


8698B 


68 


94880 


75 


864072 


05 


48 160 


8158 160 


57 


95101 


66 


48050 


78 S16999 


84 


901948 


06 


48 865 


8400 980 


59 


98758 


70 


59116 


81 


39474 


9% 


9898M 


07 


49 571 


8649 185 


62 802418 


75 


70187 


88 


61956 


901 


977725 


08 


50 278 


8898 756 


65 


06080 


80 


81262 


95 


84444 


10 <»015626 


09 


50 986 


914^9 034 


67 


09746 


84 


92343 


501 bosm 


18 


058587 



oiyiii^cG by Google 



— 4M — . 



Zafel ffit bttt lokfUn fKnemMbeffi^tetttitt. 



wt 


I 1 47 1 


H7 1 


122 












108 


32 


00 


9918641 075 


306058540 


8542746439 


3423982838 


8961^)766237 


Ol 


mm 976 


S8861829 


652459096 


766898868 


40429870630 




10032729 525 


40655162 








03 


090141 425 


57970042 


871997943 


448173844 


1982497745 


04 


147799 876 


75295974 


981824119 


789732324 


2759020499 


05 


205704 080 


92632963 


9091688222 


5131371481 


3535682740 


06 


263856 240 


409981013 


201590170 


473091327 


4312484484 


07 


822256 560 


27340129 


311530002 


814891875 


5089425748 


08 


880905 746 


4471081« 


481607787 


6166778188 


6866606649 


09 


489804 601 


68091679 


681688864 


s 498786188 


6648786904 



tAt\t s»ei Safein ()aben, wie man ftebt, btefelbe (Kmid^ng wie bfe 

t>oranfte{)enbe S^afel tet ^luabcat:: unb ^ubif^a^len, unb man ect^äU au§ 
t^nen ^. ÜB. 



(^^')=249671, («'^')=S8488571, ('f )^7657961, (*^J»)=17886981961 
(^^^)=;10489804601, (^^^[^^^=1086498786189601 tt. f. 

III. :äntDenhun0en der ii^uabrat- und i&ubtK^at)len 
}ur iTäfttttfl der t^erfditedmen Ttufgabm. 

§♦ 9. 

Senn gletd) btefe Slafel ber £luabratf unb itubtf^a^len nur auf 
Miffrtae (Bninbso^len M M4^v&iift; fo t&ft fub lei^t @efoau4 auf 
bie flSeted^iutng ber CUtabvat« unb itubifiablen, mebr^iffttger Ontnb^a^foii 
cfweitem» ©efeen I8ir |tt biefem ^be in ben 7(u6bru^en §. 6, n=:5/ 

fo ergibt fid) für Nzzr/^JO^+or, trenn /9 ntd)t über 5 Siffern fleigt, 

N'»=(/SM0«+2«/5+b)105+a; N^(/33.l0i»+3^-*«.10«+3/}a»-hB)lO5+A 

feteii »ti feniet im 2(tt6brmfe füt bie <M(« 2'Y/}z=bM0>+a^ »o 
bic 5 <Siib)i{fem biefe^ fheobufte», mib b' beffeh ^^m, CiteOeii \u 
5eid()net, fo er^ofteii wit na«^ ®ub|ütut{on biefe« SBertl^e9 m i^-r/? 

N^»=:C/J«+b')10'o+(a'+b)10">+a 

fBetfol^n wir eben fo mit bem 2(u§bru(!e fiit N^, unb fe^ett 

3^«»=B'.10^+A', 3/33«=:B".105+A", fc fül^t 
N*=(^-|-B'0i0w+(A"-fB')10»o+(A'+B)10*+A 

weronS 5tt etfebcn if^, bajl bol £l|Nibrat einer' mebraiffrigeit So^ 

N=r/j.iO*+rr, in we(d()cr /? b5c^)ilettS 5 Siffern entt^tt unb « eine fünf= 
)ipge 3a^l bebe^ut, au$ brei, unb ber itubud berfelben aud «iet 



■ 
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JHofl^ Bellest, tmn ifdU mk IdiftiM^ lettctt «tefiir, tie au4^ 
m<^( 5 Ziffern entt^oUen fonti, Hfl« füngips it* 

§.10. 

«ei bet ^(nwcnbung bicfe« 6a6€« auf ^le «iJeBttnj dmt m^' 
iijfriöcn 3at)l jum £luabrat, ()at man: ^ 

1. bicfe 3a^l »on bcr 9lcd)tcn jur Sinfen in jwci funfttffnge Älaf-- 
fm |tt l^ttlm r »obei bie jwcite .Äiaffe linf S auc^ weniger al§ 5 3ijfern 
cmM^ <^ W«» immitiWen SBett^e tiefer klaffen, fu*e 

Z. rn bef ÄSaW ble SBeit|e wn «», /»• tmb bm^ne neb^b« bod 
^robuft 2a/?, unb fd^tdbe 

3. biefe ^rgebniffe fo unter einanber, bag Me Ctn^eittii tti lim 
5 Siffern re*tS über bie ©nt)eiten w>n 2rc,i, unb tiefe luiebet um eben 
fo Diel übic bie ©nbeiten in ju fte|)en fommen; fo ftibt bie ©umme 
biffer 3 9^ bie tMcton^te £litabfat|ati(. 

fßtiipUU. 1. 0ef N=288917, fo * it« «=88197, /9=:2, 
unb man er^)aU 2a/?=35a788 iWb «tt« bei «af« «•=7778710809, 

bemnad) 

77787 10809 \ ü. ©ei N=:i23456789, alfo «=56789 /?=1234 
2«/s= 352788 f fo erhält man a^= 3224990521 , /J«=1522756 
/ 2«/9=140155a52 i bajett 

b= 880579 i060t ] 



90591 
9afi=z 1401 55S5$ 
/ih=i5»756 



Tg»=1524157 87501 9Q521 

in. 6ei N=:3351009, fo ijl ^ier «=51009, /J=33 t>mm^ 
Zaß=3Wmi, bie bef £lttab«<tt|4Uii gibt 

«>=: MOiMmi 

88S95M 
^^069 

» N*=11229261818081 

§•11. 

9anh eben fo »etföbrt «an bei ter @r^)ebung einer mebt^ifftigen 
So^ )ttK btitteit Voten), inbem man bie SBertt)e ton «^ au§ ter 
Xofel nimmt, unb bie »wbiifu 3<^iJ, Sor/f wtiöi* beie*net, wobei eS 
wrt^eil^fr ift botjet btti* jluffenweife »>bition be« einen g^an* 3c?, 
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ober 9/9^ Ml 9 Bidfadficii Mußten |ti itfintiimi. 4^ nMn f^HtxU» 
S^e cinel ititbu$ gefunden , fa fd^rdle nnm biefe fo trotet fdHn^, 

fcag bic (Inbjiffer t?on rc^ um 5 @teöcn über bie ^nbjiffcr üon o t^ff, 
unb biefc um eben fo t?tcl über bie @nbjijfcr ^on Snß*, cnbltd) bicfc U^s 
tcrc um eben fo oiel über bie ^nbjifec ton 0U(^ten {ie^n 

{ommcr unb abblie bie fo gcot^netcii $oßen. 

SBeifpicte, I. eeiN=288197, fo feat man ft*~777S7JOS09; 

ft*=:6d60589572^1373, 3a V=^^67^^6^^^ a»/^=i056364 : bied gibl 

«•^ iSm 8957B S1878 
8a*iS= 46t7» 14854 
8a/y^058884 

t= 8 



alfo N3=:239d692 54428 «1878 



n. eei N=123456780 fo (Icfjt bie JKcc^nung fo: 
bieSrafel liefert ««=32241) 1)0521, ,.=^—1522750, rt^^ 18314398669 7Ü69 
/^=18790S0904, mit btefen SOBertf^ ftnbet man 
SSictfAdj^ iN>ti 







3ß* 


9674971563 


1 


4568268 


19349943126 


2 


913G536 


29024914689 


3 


13704804 


88699886858 


4 


18878072 


48874857815 


5 


88841840 


58048889878 


6 


87409608 


67784800941 


7 


31977876 


77399772504 


8 


36546144 


87074744067 


9 


41114412 



4 » 88988 88858 

3 29 02491 4689 

2 193 49943 126 

1 967 49715 63 



3a'ß^ii93 89149 08742 

9 411 14412 

8 3654 6144 

7 31977 876 

8 8 74096 08 

5 22 84134 0 



izr85 94878 71458 

unb bei 3ufammcn|lettung biefec ^rgebnifTe erhalt man 

«1=: 18314 39866 97069 

8a»i5= 1193 89149 08748 
baß*— 2594273 71458 

/l>^879080904 

N'^1881676371 78915 48608 97069 

III. ©ei N=:335851S793, fo ift 33585 , «=18793, unb 
man erhalt au§ ber Slafel /?=»-3788227Si76625 , /^«= 1127952225, 
a»z=6537252523257 ; ««=1873176849 , alfo bercc^jnet man nun 
da V=3l8878 1933420995 , 3ce/9*=6359281849d;^75 , unb ^Ot bic(it 
9t\vStUiU seb5ri3 )ufammiti| fo ttifbi fuift 
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I 8«/te e8592ai8«98275 

/S>=:87862S75476625 

N«=8788S»ili)tö68di886298480m67 

bifio^n dttf bte fikfü mtming bct CUtabrau unb itilUfnmQcIii au9 finet 

torgelegten Safttr »eil man fc^^on bittd^ Mb|M 9^ad)f4lagen tiefet Sa^I 
in ber Stafel fofort bte 5 richtigen ©tcflcn in ber »erlangten SBBurjel 
o^nc anbenoeittge dlec^nung finben fann. 

Ilm mm invfcbeift bfe SXmhtatvm^ aia dner myrgeleguii 
|tt (efKmmen, bemetle mm bof 10000 bfe ffefnfte funf^tfltige 3a^l i^t, 
teren iCluabtat 0 ^\f\txn enttjalt, unb tag 316'i:3 tie flcinjle fünfjiffngc 
3a()l ijt, tcren iCluatrat auf 10 3if[ern fieigt; eS muß tafjer, n)iü man 
anbet$ but^ ^acbfc^tagen bet Za^tl tie 5 Steden i{)rer £luabtati9U<icl 
auf einmal ftnben, bie gegebene 3<4( d obee lOSiffetn btfit^tL ^ 
fk ffynt neniger, fo ffigt man iwetfttflg fo bfele SRnlleniKiaif |ne 9U6^ 
ten an biefelbe , bfS bie Siffernanjabl auf 9 übet 10 f!eigt, bann gibt bie 
3öl)l ter tjerwenteten ^lullcnpaarc tie 3a()l ter ^ejimaljlcllcn in ter ge« 
funbcncn SBurjel : ()at fie aber me^r alS 10 Siffcrn, fo fd)neitet man 
»on ter 3?ecbten jur hinten fo öiele Siffcrnpaare ab, bi§ tie 3a^l Iin!§ 
w» nod^ 9 obet 10 äifpecn em||aa, unb btef t|i ein Set^Kin, bof bte 
giMtc £UiabxatnHa}ci oni me|e 5 Guflea befiel 

€ine fo »orbereftete 3a^l mit 9 oter 10 3ifFern ijl nun unter ten 
tluatratjablen ter Slafel aufjufud^en. 2)a tie erjle 2)oppelfpalte auf je^ 
ter ^ite bex ^Eafei bie £Utabiate otef^iffK^ (iefht; fo (H^ man 
bie 8 ^ttfsng^^if^ bet So^I nt<!^ In biefet, fonbetn nmec ben itojpf« 
Mfpmt ber '9 ilbngen veetffalen €ipaUtn ^u fuc^en, unt jtrat unter ben 
fcuabtoten ter 3a()ten 5n)ifct)en 10000 unt 31622, wenn tie 3a()l blo§ 
9 3iffern entbalt, tagegen unter ten iCluatraten ter 3af)ten iiber 31622 
«>enn fie jei^naiffcig ijl. Diejenige iCluatratjai)!, mlä}t junad)ft !(einet 
^ all bie gegebene äoSfi, f» bof bie nä<l^fifo^nbe fd|^ biefe Sobl fiber« 
tf^t liefert Me gefitd^en 5 SifM i^ter fBuriK, iiAem man an bie brel 
•topfjiffern ber Äruntjat)! if)te jwei tntjiffem oug ben Qpalm N mtb 
in ber turcb tie gefuntene näd^il fieinere £luatratia()( gezogenen ^ori« 
^talen £inie genommen, onl^ongt. * 
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»erlangt man me^r at§ 5 ©teilen In bet Önotottwirjel, fo jie^ 
man bie gefunbene nad)ft ficincre £luat>ratia!?l üon bet gegebenen 3abl 
ob, unb biüibire ben fKt\t, burd? baS X>opptitt bet in 5 ©teilen gefun* 
benen SBur^el , bet fo ht^mmtt Miffdge nuottent liefect fünf neue 
flc^ge eteOeti bev gffb^tcti £luttbsrftt»in|et it. f. f. 

»tifpitU. eci 1. Nrsm, ba ^{(t Hb§ 3 Sfffiem möbelt fiab, 
fo ^at man jur @rganiung biefec 3a^I 6 Sbtflen aniuf)angem Wtm 
ciWitt alfo; (Seite 46. 

\/124=\/124.000000=ll,l35 . 

(11.125)»=: 123.988225 

me|l 11775, nun ijl 2x11.135=22.270 unb 
11775 : 2227=.52873, baffer \/l24 =11.13652873. 
ecillM:=:ll267030540520; man ^üö^tV^t fo N man au$ bet ^fcl 
\/11267030540520=: 33566 
(33566)'=1126676356 

mefl 266980520 : 67132=39769 
UmM4 ifl V^N=3356639.769. 

6ci IIL N=756654803i9, bie ZafA Ucfett 

(27507)'=756635049 

1975419 : 55014=35908 

* 

§. 18. 

Sei bet S3ejltmmung bet ititMfi»itf|fl M Cime gtgAmn 3^ 

muß biefe auf 13, 14 ober 15 äiffem etganjt »etbcn, iiÄeiti man an 
biefelbe jletS eine butd) brei tl)eilbare 3a()l üon gZuOen, mU^;tn 3, 6, 9 
ober 12 Wen anfangt, ^at bie fo vorbereitete 3a()l 13 Siffem, fo 
tlcift IBuciel |tmf4icn 10000 unb 21544, \)at ffe t^ret 14, fo i{l 
bieSBittael ^wifcffen 21544 ttnb 46415 «nb tveim {te 15 äifiem beftt$, 
fc^n 46415 unb 99999 ent^ten; mta\a f^Ui ct^Oet, in wäifn 
»ertifalen ©palte bcr STafel bie 2Cnfang§jiffetn bet 3«^ imttt ben Äopf« 
iijfern ber Äubifja^len ju fu*en finb. 2)ieientge ^ubifja^l, welc^)e ju* 
nÜ^p fUinet alö bie gegebene etganjte 3aW ift/ ««fe'^t auf bie §.12 
an^bcmcu ffieife bk fünfileaige 3aWr weld)e al§ Äubiewurjel bet r>ou 
gelegten. 3«(|t unb ftm In fo tHeUn SDeaUnal^Ocn f>ttx«4un tfl, 
«» bft btitie S^f bet angef)angten ^tOkn bettelt. SoOen abet mOßy 
ald 5 ©teaen in bet verlangten ituMfmttt)el tef^uibin fo ^ie^ 
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man bte nad^ft fletnere Äubifjö^l üon ber gegebenen* 3öW öb, unb biou 
btre man m(i) ben SSorfc^riften bcr abgcfütitcn 2)it)i|ton ben fRt\t, burdS) ba6 
X>mfa^ M bet Zafc\ entnommenen £luabtate§ bet bereits in bet fB\xu 
|cl gffttnbenen fünf Stellen} fo gibt bet £ltioticnt fünf neue &0kn 
SBiti}eC 

S5etf^tele. @ei K N=:124, burd) »^injufügung t>on ISSWuOlen wirb 
V^124r= \J^i24.000000000000, bie n&dS^jl fleineice itubie^o^ ftc^t @,396 
(4.d866)«= 123.997690993896 

9?c(l 2309006104; e§ ijl aber eben ba in ber ^afel 

(4.9866>«=24.86617956, wovon ba§ ^reifad)c 74.59853868, unb . 

2309006104 : 7459853868:^^0.30952, Uvm^ 
¥^124=4.986630952 in 10 ©eOen li^^ig. 

®ie man nun biefc SBuriel mittelft ber Sambert'fd^en SSformel in 
SO Stetten beflimmen !ann; ifl in meinem ^ebrbuc^e ber ^5t^eren 2(na^ 
I9ft^- 9tag 1843, fiSanb K eeite 102 nad^ufS/Ui^xu 

(Bti II. N=37882911445779585600 man fuc^t V^N, fo bic 
5£afel (33585 y=37882275476625 

fRefl 635969154585600 
fmer ifl eben bafelb^ in ber STafel (33585)'=1127952225 mm bae 
i^teifaci^e aum 2)it>ifDr be§ SRejleS genommen, gibt 

6359691 54585600 : 3383856675= 187994 
fomU ift \rN=33585ia794. 

X>k eilfte ber ^ülfStafcIn @eite 419 ent{)alt bie erjlen bunbert SBieU 
fa(^)en ber ß u b o l p ^'fdjen 3a^( tt, unb ibre§ reji^)roFen SBertbeS 
jene in 30 ' birfe in 12 jDejimaljleUen. <3{e fann bei 93erecbnung M 
SnbolUd cinc^ Üteife^ tom gfgekmn S)ut(l^mefTer, M Sn^aUe^ dnir 
€ll^c , teien 4^ftpen bef onnt finb , bet iDbeijlS^e rnib itnMIiitMtt' 
littet itugel unb einef ©^b^^^oibS, M ititbifiitbdfte§ eincS (SOtpfoibS mit 
3 unglei^en 2Cpen, enblic^ auf bie S;ofung anberer bamit t>enoanbten Vufs 
gaben mit SSottbeii angeipcnbct »erben. 

IBeim Oebtointe bfefet Sofel iat mm bte ootgegebenc Soyi, beten 
9tobuft in bie Sabten n ober n-^ gefudj^t »itb, »otetll wn bet Sinfen 

jur fRt6)ttn in jwcijiffrigc Staffen abjutbetlen, o^ne alle Slücfficbt, ob bie 
äo^l eine gan^ äaj^l fei, ober aber nebfibem einen jDe^imalbrttcf^ entd 
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nur mug bie le^te JlMöffe tecl)t5, wenn fte etwa nur eine 3iff<t 
beft^t, burd) »f)injufÜ9un3 einer 9^uO[e erganjt rocrben. hierauf fuct^t man 
ju ben numcrifdjen ®ertf)en einjetaer klaffen baS entfprecl^enbe ^robufl 
in bet S^afel, unt ^mt fcbteibt man baS $robuh bes cijUii itlaffe te 
fo »{c( eiteScn (efou», oü e$ bcobfi^ttgte Semmigfcit bct SMmiig 
otfiNbm: Mc 9i9bitfl( ber foIgeiHbeii ittoffen erhalten fiufenwetfe nm 2 
Ziffern weniger, unb man orbnet fic fo, baß in jebem folgenben bet 
?)unft um jtrei Stellen weiter jur 9?ed)ten rücft, unb fummirt bte fo 
untn etnanbei gefcf^tiebenen $o|Un auf bie betannu SBeife* 

93cifpiele. 6ei 1. ber 2)urclj)meffer eineS Jtreife6 2ai=6724560 
Klafter, man fudj^ feinen Umfang in 20 Sifietni fo fie^t bie aSect^nung |b: 

67 810.4» <7 07 70 05 It 14 60 77 
04 70.80 88 SO 66 61 Ol 03 77 
56 1 75.08 Ol 88 60 10 88 A2 

Öll 25 8a 80 04 68 57 80 Ol 06 

0871=81185888.801623780020 

eei Ii. M= 50510548593372780800, man fudj^t Ntk in ZO ©teOen. 

50 157.07 06 88 67 04 80 66 10 88 18 

51 1 60.88 18 85 88 80 70 45 51 61 



05 15.70 70 68 86 70 48 06 68 

48 1 50.70 64 47 87 88 10 08 

50 1 85.85 80 66 56 17 08 

88 1 08.67 85 57 56 85 

78 8 86.10 46 71 06 

78 8 45.04 42 26 

08 25.18 87 



158 68 85 68 88 07 80 10 86 88 86 

man ^ai alfo N;t= 15868356838973019268 3. 

eü III ber ttnfang etnef itietfe6 glcid^ 123456789 %n$, man frSgt 
nadl^ feinem iDne^^meffet x, fo ift x;= 1 23456789 unb bie üitfS)y 
nung {iet^t fo: 

12 3.81 97 i8 63 42 05 



34 10.82 25 36 13 02 

56 17.82 dd 53 63 

78 84.82 81 71 

OO 28 jB4 79 



3 08 07 61 64 55 20 
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f 15. 

Stttoetten fommeii %^ m, m^it dttänmi mittel^ SogAtit^ 

mentafcln, fclbjl jener auf 10 J^cjimaljleaen, mit t>et ge»finfc^)Un @d)arfe 
nic^t 9crid)tet werben fann, ta bann bei Tlnwenbung t)orftcf)enber a:afeln 
fc^on eine bebeutenbe Stfpatnig an 3eit unb !Kü^e fiel) eriielen lägt. 
Um hk\t$ an einem ^eif^iele jetgen, fei bie i&berfiac^e unb bet Muf 
mxS^ imfmS Qti^bfM in iBienct iUaftcm )tt beßtmmen, »cnn to« 
frAe 0» dn bnid^ bte Umbti^ung einet eSipfe um i^ Reine eni^ 
^anbene§ ®^b^'otb betradbtet witb« SBeFanntlid^ bie i0berfläd!)e eined 
fold^en @|>Satoib§ Oi=:2a7i(a4-b«n), m Mx^i \)albix 

b«) bebe b 

c=:\/(a«— b«) bebeutet unb ber Jtubifin^alt be^felben ij! K=:*/37ra»b. 

jDie äikrt^e fut bie beibcn .^Ibacl^fen a, b unferer (Srbe finb nac^^ 

a b 
»effel a^7207744 3261139.33 j^fm 

itatet '^V 3271853.3*2 3260853*70 — 
(5. ©d!)mibt 3271837.50 3260869.60 — 

M SRittel 3271922.32 unb 3260954.21 Soifen. 

Um btcfe Wla^t in SOBiencr Klafter ju »erwanbeln, bemetfe man baß 
nad^ Prony in bei Connaissance des tems für 1837 bie 3:oife gleich 
1.949036593Reter, unb nac^) Stampfer (3af)rbüd)er be§ f. f. |>olp« 
te^niKM anfHuitS in lEBien- Sonb XX. @. 154) eine SBiener ^(ofket 
Blei4 1*8966580 Wtttxt^ Utti^nman l^at olfo bie Soife dlei<l(^ 
1.94903659 : 1 .8966580=1.0276162 SBienet Jttafter: 
^liemit wirb in ganjen 3a^)len a=33622S0, 1> = 335 1009 Söiener .^rafter. 

Um juüorberjl ben gläc^jenin^alt eineS ©rbmeribianS ju beftimmcn, 
nmUi^lK^lre man bie numerifd^en SGBertl^e ton a unb b in einanber, mU 
^ n<4 IBtetf(^neibet'$ fhcobuftentafef, «^mbutg 1841 bequem 
ft(^ tickten lagt, man et^ft fo ab=:1126703054Q520. 2>ie ^luabvot« 
wurjel aus bicfcr 3a()l liefert (na* §. 12, flöeiftjiel Ii) ben ^meff^ 
r=3356639.769 eineS ^reifeS, weld^cr mit bem 9J?eribian ber (5rbe qUu 
4en Sn^oU ^&tte, unb bad ^robuft ouS ab in n gibt mit S3eit;it(fe 



i 

*) © d) u ^ m a c c'5 ailcononi. «ac^ric^ten Ä. 
Philosophicjil TraiisactioBi for the ^ear 18S1. 
**^) fUtfxH^ Ui matlcmotifc^en unb |)$9ftMen (»cograii^ie. 9ftH«aeti 18S9. L ^ 
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eiiiee ffitaifibfoiie^ in ®. fliiabtatRaftini. fBicrfnl^ Wefct ^ 

141585681543478 SB. ^luabratÜafUt to&Tf ble £>Bcrfia(i^ 
(&xU, wenn tiefe ol5 eine Äugcl oom ^albmcffet r angenommen wttb 
Um. nodl^ ten Aubi!int)alt teS @rbf))^Stotb$ ftnbcn, muUij|>(tii¥e man 
^ {8r ab n^Ueneti SikcM» mit *lt a, fb folgt 

_La«b=:50510548593372780800 

3 

baS 9)tobuft tiefer 3af)t in bie äa\)l ^ jleftt (§. 14 S5eif|)» UO, man \)at alfo 
K=1586d3568d897d01926S.3 SEBienet Atbienaftet , unb bie ^ubif^^ 
tm^ üja bet 30^(^*0=8788291145779585600 gibt tui^ (§. 13 
9M^. IK) btn «^Ibmeffet T'28358518.794t fnct «Rugel bom 
Sn^aUe mit bem ^bbaUe; e§ ift alfo r'>n 



§. 16- ^ 

3u« JBejümmung ber £)berflad^e 0 beS Srbfp^aroib§ ^at man 
a«=21304926798400, unb nad) (§. 10 öeifp. Ul) 

•b«r=112292r) 1318081 temttOC^^ ip- ' 

a*~b»= 75665480319, unb nad^ (§. 12 IBdf)^. IIL) • 
\/(a«-.b«)= 275073.5908=c, nun i|l 
a=:3362280 



•c=3637353,5908, b3:8851009, ba^et 
m=l.0854502601, \)\mn ijl in 10 Dejimalftcaen 
log. m=0»0356099266, muUi?)liäirt man biefe 3a^l mit 2 30258509299 
f» man im=0*08199488615; »eitct« iji 



la£= 0.f 18786767S--8 



logf.c 


=: 8.4894488915 


log. n 


— 0.4743378757— 


log. b« 


=18.0503511884 


ll»g.b^ 


■= 8 J848880841 




11= 8847887.0860 




a= 8888880 



a+b'^niz 6709537.0360 

gemet ijl na* (§• 14., «eifp. 1.) 



rsz 81185888.884888780 
«+b»B= 8709687.088* 

^ 188754969 
688774 849 

147880798062 
633774848 839 
10562914147 311 
190182454651 613 

147880798Ü6236 646 
126754969767742 680 



0=141744587858854.969 

bie gcfuc^te iDberfiac^ i|l bemnac^ 141744527358955 SB. £1. it. 
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£)et ^atbrneffer einer Stu^tl t)on ^Ux6)tt t^at^dft mit tet Srbe 
ergibt {^ieroud r''^dd5S5^2.159d mithin i|i audi^ r''>r'>r. 



IV. :attu)^ttöunjj auf ite unbeftimmte 2lttalqtik- 

§. 17. 

Sßenn N eine gegebene ungerabe 3<tbl t)or{leIIt^ unb b beliebige 
ganje iokjlxxi bebeuten, fo b<ißt bie ©leid^ung Ni=ax»+by« für ganje 
Iffiet von X unb y bie <tuabiattfc()e bei So^il N : ff) üifte 2(uf« 
tffttntfii Mefc itt tMi|eti 8a^ ffi« x tmb 7 nifbittct, eben 

Me qttabMtif(((e f^tmen He Sa^ ffb teil ffoS *=1, bs— 1, 
«MNsc^T^ bev'ttnterfd^ieb zweier £luateate, unbeSgeUeti 
bier folgenbe @ä^e, beren IBetveiS bem eigenen @4Kief{tnn be§ ^fef$ 
überlaffen bleibt. 

1« 3fl N eine Sott im bei 80cm 4H-lf f» i|t x wigeeabi 7 ^ 
tobe, iiiib fbr eine S^bt bon bei Soem umgef ef^rt x eine $piBä^ 
y eine ungerabe 3abl* 

2. 3ebe ?>rimjabl unb aucä() jebe 9)otenj berfclben i(l bIo8 einmal 
ber Unterf4Keb i»eiet £luabrat^abUn unb man ^ x=Va(N-fl)r 
y=V.(N~l), 

8. 4><tt obee N bie einMien rni^leiitett ftttoeen a, |b fimmien 
biefer Sob^ qnabratifc^ Seemen nAm(i<i|^ 

x=V,(ab+l), x=V«(»+b) unb y=V,(ab-l), y^V^Ca-b). 

4. S3ei brei einfachen unglei(()en S^ftoren b, c, einer 3ab( N 
ergeben fu|^ i»tet quabtotifcbe Sormen berfelben, unb e$ fmb bie ffien^ im 

x=*/,(abc+l), V«(ab+c), V.(ac+b), VaC^x^+O 
j=:t«dH^l), */»(»c-.b), Vf(be-») 

5* Bei t9ier gaftocen a, b, c, 'd einer Si^I N fmbei mmi 

x=V»(abcd+l), V*(abc+d), «/«(abd+c), VsCacd+b), V«(bcd + a), 
y:=;V,(abcd— 1), V«(abc-d), Va(abd— c), Va(acd-b), V,(bcd— a) 
x=Va(ab+cd), */»(ac+bd), Va(ad+bc) 
y=:*/,(ab— cd), V,(ac— bd), V,(ad— bc) 

unb fo t>erbo^^eIt ^ mit jebem neu ^in^utreienben bie äot^ bee 
<|ttabratif(ben Socmen etnee N. 

6ei N=857=:d.7*17, fo ifl a=:3, bs7 , c=17^ ttttb «MW 
ei(Sli n<M^ eSnbfKmtfen bCefnr tSertbe 

857=179«— 178«=19*—;i^-^29^—«2«=61*— öS«. 
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Cfiie iifimfttelBare gor<je bicfet {(l, baß wenn eine nur 
einmal al6 Unterfd)icb jtüeicr Huabratja^lcn ftd) ergibt, biefe äo^Unu 
iDcbet eine ^ctm^a^l, ober eine ^^oten^ betfelben fein nmije. 

§. 18* 

Sfl obet in bet ®Ut(^ung]N=ax'4-b;', a=:b=:l; fo geUen fo(s 
genbe 

1. gebe |>timjat)l wn bct gorm 4n+I, unb auc^ i()r £luabrat ijl 
nur einmal bie ©ummc äweicr £luabratja^len. S|t namltc^ Nzrp'-f-q*, 
bcmna4^ x=q», y=qi fo pnb im £luabMU oon x:=;p^ — q^, j=2f4* 

2« Scr iCithtS filier 9ftii^ xm Smt 4b+1 f^Mt §m< 
qiMhatift^ gönnen ntotNf» 

x:=p'— 8pq3, yzrSp^q— q'», unb xr=p3+pq2, y=p-q + q» 

3. iteinc '3)rim5a^l t)on bct gorm 4n4-3| unb auct) feine jufam» 
mengefe^te Sa^l, untes beten S<>!to¥en Sailen Mn bet Sonn 4n+3 et» 
fdleinen, ffl dne ^Swaim iiocfief CUtabMl^«^* 

4. Cnt^U dne jufammengefe^te 3a^ bie swei einfachen, unglet^ci 
Softocen a, b, füt welche bie (^letd)ungen 

a-=p■^+q■^ r'4-s=» 

gelten; fo ftnb in ber ©Icic^^ung N=x'-|-y« bie 90Bert()c »on 

x:=pr — qs, y=:ps+qr, unb xrrpr+qs, yzzps— qr. 

5. Sebe au§ btei einfa4^n ungtet^^n Saftoten a, bf c ^ufammens 

a»=:p»+q», I»»=i»+s», c«=:i«4a* i% . 

unb nuin itfitse ^olbet 

Befett tb X unb 7 t»ict oetfd^febene SBttt^ 

y— /Su±>'t, au+cft 

100 bie oberen Seiden in ben SBeti^n oon x mit ben oberen bon j )ufam< 
fammcngcbSten, loeld^ bet QM^I^uiig Nsrx*-hj' Otnfige letfien. 

6* S3ei t)ter einfad^en gaftoren d einer ^\ N, toenn neb|U 

bem d^— v*-i-w^ ijl unb man ^ürje falber 

fK|t^ gül IS fb X nnl r o^t 9eiii4rtebittf IBkit(e 

iaß'y::\:,tif*it, «'v^p/fw, irv4:>'"wi y'vqpif'w 

3=|l'w±«"f, «'W+jJ'S cr'w±/% y'w±ir''» 
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jMe %nia\)l i^tet qttatY<kt{fci()en formen, unl» tiefe ßeigt hd m imgU^cn 
Sahoren einer 3ö^l auf 2'""», 

@o oft alfo eine 3a^ NDon bevSotni in+itmr eitimann tie 
^mme atveiet Anc^ot^a^len aetfSflt, fo ifl ih entioetet efne Dtiinsal^I 
otet o^t M £ltiabMt einet IMm^a^l. 

§.19. 

IBeenMttleU nian He £Utabtatnmt)eI auS einet ScSiü in einen itet^ 

tentrüd), fo ert)ält man eine 2(njal)l ©lieber, tt)cld)c periobifd) in berfeU 
ben £)rbnun9 trieberfe^rcn, unb fid) in fold)cn Venoben o()nc @nbe wie« 
ber^D{)(en. X>\t eine ^etiobe bilbenben ©lieber tie^men abet ecjl beim 
.)wetun ©(tebe be$ JIcttenbtudjKd t^ften ^tnfang, soenn man bie ^Sfte 
in bet Qnabtottout^ emi^ne ganje äoi/l a M beffen etße$ ®6eb be» 
tta(l[)tet; bad Snbglieb einet ^etiobe ifl immet 2a iinb bie ilbti^n (Hiebet 
finb fpmmetrifcb georbnet, alfo bie tjon ii)rer 3J^itte gleid? racit entfernten 
©lieber finb einanber gleici) ; befinbcn ftc^ bal)cr in einer 9)eriobe jwei 
dIeidiK S^iuel^lieber^ fo i(t bie ^^Cn^a^ bet ©itebet imgetobe, im Qkgtn^ 
faOe getftbe. 

iBefanmttcfe tuirb bie £luabratn)urjel einer 3a^)[ N in einen Tettens 
brud) tocrnjanbelt , wenn man erjüid) bie größte ganje 3a^l a auffuc^)t, 
beren £luobrat fleincr ijl alS N; fo ijl a ba§ crfte ©lieb be§ juge^öri« 
gen ^ttenbtu4ie&: fobann fe^ man für bie beflimmten SBetibe A=l, 
«=0, Aa— a=iJ unb N— a«=Bj fb ifl bo« ^toeite ®{eb be§ SUtum 
bnt<ie« b, bie giijßte im«tu(l)c //+a:B=:^:B enü^ltene ganje 3al)l: 
mad^ man ferner Bb— ^=ry, unb A+bf'^— -y)=c ; fo ijl ba§ britte 
Ctoeb c bie größte in (y+&):C enthaltene ganjc äa^l, feftt man biefe 
SU^mn^ foxt, unb madiit 

Cc— /=::<f, B+€(/-<f)=3>, <l=(<r+a>:D 
Dd— «Ts, 4)+dC<f— f)=B, 6=(f+a):B u, f. ». 

fo ergeben fid? bie folgcnben ©lieber be§ ^ttenbruc^^S d, e, f, . , , ©ie 
fb ^m SSotfd^ein fommenbcn ^diü6)t 

B ' C ' D.' B 

nemu man (Stgän^ungen be^ ^euenbtudj^ed. 

Aon fmm Hefe emnrfifeinng ebieS ItettenbttMl^ in folgenbe^ 
CM^ema bringen 
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9lkh€t M MtMbmSftB h, t, 6, « 
(bd^n^ungen befleAm j' ^' ^' ^ 

ttiib H xonUn tiefe ®t5f[en nod^ fblgenter Siegel gebilbet : 

K 2)ft 3V»(ct einte ü^&tm^ ^ ^ mu^b iwlfc^ t>m ^* 
ttifu ou« bcm ^tmn ber m|jergf^ben ^gSn^ung iii M tofiber 9c« 

()enbe ©lieb t)c§ Äettenbruc^eS unb bem juge^örigcn Sagtet. 

11. Der flennet einet (Jrganjung ifl gleid) bem Unterfd)iebe bet 3of>let 
jweiet auf cinanber folgenben Ergänzungen, multtpliiirt in ba§ barüber 
^e^enbe ©lieb be$ Äettenbtu^eö me^tt bem Slenner ber biefcnf »oton* 
geinten ^g&nsung* 

IIK SeM eiieb be9 Jtettenhtt4eS {|i ble gt6f tt gonie So^I, »cl4^ 
in bem um bte ®r5f e a »ergrSßerten äa^lei b« «rganjunä get^eltt huxäf 
ben jU9e()ori9en S^enncr cnil)altcn tft. 

©elangt man bei biefcr 3f{ed)nung entweber auf jwei 3lcid)e 35l)teT 
©to Siennet bet unmittelbat auf einanbcr fotgenben (Ergänzungen, fo er^ 
fdd^ fle i^n iift (gnbe , »ett bann bie bmia gefunbaicn ^Hiebet M 
Jttmnhtü^ In b«fc(cut iDibnnng auf dn<mbtt folgen. 

3. fB. 6ct l N=1S11, fo ift as=d6; B=15, unb bte 8le(^g 
fiebt fo : 

8S 4 1 4 2 1 2, unb V1811=:«6, 4, 1, 4, 2, i, (2), i, 2, 4, 1, 4, 7Ä. 

0 86 24 25 31 19 19 

1 16 9 14 25 38 25 

eei a N=30d9, fo ift «=55, B=64, unb man et^ 

<5 1 I S 1 8 15 1 1 21 1 2 

0 55 » BS aa 27 jg j> j. ü gj 

1 64 47 86 50 40 7 58 58 5 77 88 

Iil8 8811ii58 
8810M5858 47 88^114550 
48 61 8 85 11 80 85 58 56 18 81 

2 2 6 11 
48 37 49 47 8 
4Ö 43 19 55 55'^*^ b«t 01011 

V8088=55, i, 1, 2, 1, 2, 15, 1 1, 21, 1, 2, 1, 1, 13, 8, 9, 1, i, 1, 1, 5, 3, 2, 2, 
6, (1, 1), 6, 2, 2, 8, 6, ±, i, 1, 1, 9, 8, 13, 1, i, 2, 1, 81, i, i, 15, 2, 1, 
2, 1, 1, 110. 

Die Sii^tigfeit bet 9?ecbnung !ann an einet beliebigen <Steae ba^ 
btti^ ge^^ toeidbett, baß M Deobi^ bet 92ennet tn )ioei ouf einonbet 
frigenben CigSn^ungcn nebft bem iduabMie M SSSfM in bet Ictteitii 
betfelben Me äai^l N aur Sttinme Ifefn^ S* f^* 77xdjH-25*=:d089r 
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§♦ 20. 

Um nun eine gegebene 3a^l N tjon bet gotm 4n4-l a(§ @umme 
liweiet £luabrat$a^Ien tar^ufleUen, fo t>ein)anble man bie £luabtatn)ur)el 
aui btefK So^l in dneit ilettetihruct^, unb fefee He SRc^^nuiig fe toeit fbvt, 
M }iod auf einanber fblgenbe (Ergänzungen mit g(ci(^n 92emiem imn 
SotfidMit fömmeti , toet^ immer in bet SIftte tet fiedobe gefc^ie^t, 
wofern bie gegebene i^ai)i feine gaftoren \>on ber gorm 4n-h3 bcfi^t, 
bann finb Saxler unb 9^enncr bcr jnjeiten biefet beiben Ergänzungen bie 
SBett^ pon X unb 7 in bet Q^Uid^m^ N:=3L'^+Jr^ 3* ^. 30S9=55'+Sn 

SBie über^au)}t inbirehe ^€ti)oben fc^neller zum Siele fül^ren, al$ 
bie bireften, fo ftnbet man für eine SUiU^t auf einanber fo(genben Sailen 
im bet %»m 4n+l, i^re quabtatifclien Sotmen huxd^ ftuffeniveife Ti^» 
biilott bet iCluabtate deiober Sa^ien gu ienet bet ungetaben Sorten, inbem 
man unter biefen Summen blof jene Ergebniffc beibehält, weld^ jugleic?) 
^imja^ten finb» ^uf btefe 2(rt tjl bie jroeite »g)ülf§tafel @. 404 unb 
@, 405 entftanben, weld^e aüe ^rimjat^len biefer %xt unb audf? bie Slua^ 
brate berfelben bi§ )ut lO^Z^ al§ Summe jweier iduabratjablen 
batfteOt. & erfdi^int §wat untct ben jSafcIn bet tteftt^^en ^(^anbUtng 
Sacobi'S übet bie itceiSt^ibtng im Qttlie^ Soutnat füt bie teine 
mib angeroanbte !Rat^ematif, IBanb XXX, @. 174 eine mit biefet 5t^n« 
lid^e Äafel, n)eld)e bi§ jur 3a()l 11981 reid^t: allein eine 83ergleid)ung jener 
mit ber meinigen ergab, baß bort bie ?)rim5a^len 197/ 901, 2713, 4913 
unb 6997 abgetien, wei^ ^um iBeweife bienen mogi baf beibe abgefonbett 
beeed^net lottiben* ' 

9la4^ bem bildet SSotgettagenen I&ft<t4^ eine gegebene mtgetabe äotl 
N, beten 8<tf toten betannt fmbi fofbtt aB Gumme obet Untetfc^ieb s»eiet 
£luabratzab(en bartleflen. 3« biefem <5nbe fud)e man bie SSett^e wn x 

unb y für jefcen gaftor ber Ba\)\ in ber a:afel 2. auf, unb leite au§ ibnen 
bie zugehörigen Sßert^e bon x, unb y bcr 3at)t N md) §• 18 ab, fo er^jatt 
man fofort bie " t)erfc^tebenen quabratifd)en gormen ber ^a\)i -ald ©umme 
|»eiet £luabtat|d(|len : ^va^^tn füt ben Untetf^ieb ber . £luabtatzablen, 
fkibfUtnfie man bie SBett^e bet Saftoten in ben Sotmein §. 17. ä 
€W N=6i867S83= 6787-9109, fo gibt Me »afel p=31, q=76, 
r=55, 8=^70, unb man er^aU 

29» 
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pf=17a5, ps=2418 4223*=! 7638799 7l8»=Mt«W8f 
^•zr5298 qr ^4180 6598>=582C2689 , iHf^ 8104944 

/9=4223 y=6598 eummc=91867d33 «1397888 

«r^7«s 

rimi ffif ben UnUffdHeb bei dtatto^o^' 

a= 9109 abzr:6l367333 7923«=62773929 
b= 6737 ab+l=61S67334 1186»=: 1406506 



a+b-15846 ab— 1=61367382 ttnttcfc^.=:613673dd 
Ä~b= 2372 

V,(a+b)r=7923 ^l^{iLh'\-i)zzZO%m^l 
Vg(i^b)=1189 </,(ab— 1)0=80988666 

CM {einet N=6869l^781=7339«97.109, fo ^ mmi OttS bei 

p=:8, q=:8, r=8, 8=5, t=9, ii=4, TTdlO; W=8 

man ftntet etfUt^^ 

pr=64 , ps=40 
qr=15 qrrz24 



^iemit etgi^t {tdf) 



«— 79 y=64 

i?— 49 cf=l6 

ßi—Aii /?uz=196 «t=711 

yu— 256 ytzi576 (fn=: 64 
«'=697 ft"=772 
iS'=18A ^'=880 



ßu=:316 
Jt=144 
7^=775 y"=460 
if'=647 <r"=17» 



»ebei9^ man 



;S'vzrl850 /S'wrr: 556 

«^^w=2316 «"v r=7720 

£= 466 ~7=8275 

x=4186 y=:7165 

«r'?=6470 cr'w=1941 

y«j^380 y^^4600 

X=:5^ 7=9641 

x=7880 yi=2969 



a'v— 6970 «'w-2091 
^"w=1140 8800 
y— 5891 
y=1709 

'w=2325 



x=5830 
x=8110 

y'y=7750 
«f^^w= 516 
x=7234 
2=8299 



V 

y=4045 

ir= 605 



fomii ijl 989927»t=499MWIte4i99»+7195»=8110'4-17093 
=8880M-589i>=8090*+984i*=789OH>2959«284M-4049^8299«+9Oft>» 

jDagcyn etj;aU man für bcn Untcrfdjicb jweier £Uiabratia^lcn . 

a=73, L~89, cz:97, dizl07 
ab= 6497 ac=:70öl acLz; 7957 abc=68O0O9 
cd=10573 bd=9701 bc= 8638 d= 109 



Summe =17070 16782 16690 
Untcr|c^.= 4079 2620 979 



980818 
980100 
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MsHmn acAsrmBM MstMM? 

«=_W fczs W. a= 18 

emame =:706S70 971908 M1070 

Ibitetf^ =708076 771758 840884 

nimmt man \>on ben fo beflimmun Bahlen bte ^alfie, fo ei^fl^it ju^ 
tie lufomiiMitge^itiiUmSBSecft^ t>on x tui^ to^ ifi 

88888781==:8885»'-8088>z:8881«--1810>J=8885«--.888i!:=81818 

=854185s-854088«=i888851«s-885878^470585«-4704889 
=84848881*-84848880*. 

SGBenn N eine gegebene ungetabe Sa^i üorfietlt unb b ganje Sa?)» 
len bebeutcn, fo beißt bie ©leicbung, N^ax^ + bx^, »eUbe mön burcb ganje 
SBertbe t)on x unb y erfüllen fann, bie fubifd)e gorm bet 3a()l 
Sur ben Soll baf a=b=:l, t>et»anbelt ^6) bie ®Ietcf)ung in 
N=xH7*=(x+j)(x*— xy-H')/ ««t biefet 7Eu8batcf adgi, baf (dne 
^'mjabf in bev 8om N=xH-y^ citi(<^n fdn faim. Sinib alfo a, b 
bie einfac^)en ungleicben gö!toren bet 3abl unb man f<|t x+y=a, 
x'* — xy-|-y*=:b, fo gibt bie (Elimination üon j, ben SBertb 
x=:V«a-|rV«\/Vii(*b~a'): worauS ju etfeben ift, baß btoS jene ^a^n 
mit $»et Saroten al8 6umme ^»eter ^ubtf^a^Ien etfc^tnen f5mien, bei 
»clAoi Vs(4b--a*) dtie £liMteat|at( Metittt: Ucfe eeblngmid »tvb 
f4on eff&at, wenn 4b=SmH-ft* r nnb «nui ti^ xs?Vii(*+*)K 
y=Vs(a— m)* SBitb a fletnev a(8 ra, fo folgt bet SSBettl^ i9on y negatiü, 
unb bie fubifdje Sorm bet 3abl N wirb x'— y^. ©c^t man aber a=J, 
bz=N, ober ijl N eine ^m^abl, bann wirb jene I23cbingung erfü(U| mm 
4N=:3m^+ir unb nuin erb<iU 

x=*/«(i+»)/ y=*/«(i-»)# 
iveUde SBcf 4e bie flMd^nng Nsx*— y* ti^Hg mod^n. 

S){e bvitte unb t)terte Safet liefert jene ungevaben Sobten , t9eli^ 

ftdj^ auf eine fubifcbe gorm Nzrx^Hhj^ ()iingen lafien , nebjl ben if^nm 
^uge^tigen ^Bkxt^n bon x unb y. - 

Um oifo eine äabi mit ben gegebenen gaftoren a, b ald @umme 
obet 0(8 ^tffiefen) ^wetee itubifjo^en batiufleUen , man boxeifl ^ti 
miteffiul^eni ob Vs(4b— **) ober aii4 VtUN— 1) eine £Uiabf<ttaa(( ht» 
bemet: bie8 ni#i bet gaD, fo f«m micl^ bie 3ai||( ntftee einer {ubifc^n 



i 

* 
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%mi x'+y' ni4t etr^tiniii. 9|l An %(4b— a*)sm*, f» ei^Stt «M 

x=V2(aim). ^at cntlid) bic 3öW N mehrere einfädle gaftoten a, b, c 
fo l^ängt bic 9)?5gltd)fcit einer fubifd)en gorm berfelben üon bem Ums 
jlonbe ab, baß eine ober mehrere ber @röf en Vs(4**>c — 1), Vs(4bc — a'J, 
Vt(4*^i»*)f V<U^**l>') £tttabfat}a(|fcsi tvcit^ 

etifpUIc eci L N=14231807=281.50647, fo ^ «um 
«=S&81, b=50647, bcmnac^i 4bi=202588 

a«= 78961 

4b— a«=12S6a7 

x=V8'.28H-203)=V3.484=242 - 
y=tA(281— 203)=/,* 78= 39 
Sil tev 2^ iß 242*=1417d488 

39<= 59319- 

N=rJ 4231807 

eci n. N=699959=^*30433, f» iß «=23, b=:30489r «ff» 
4b=rl2i732 %(4b-^*)c=:4a401=:(201)* 
> »= 5^9 1=72(23 -h201)=112 
4b— «a» =121203 y=:%(23— 2ol)=— 89 mit()in N=:1125--89*. 

@ei III. N = 8367=713.37, fo iß a=7, b=13, c=87, 
%(4N— 1)=:67« , be=:4dl, VB(4bi>-a»)=:25» , V,(4ao— b«)=17»; 
bain ifl 3367=34«— 3^=16«— 9^15*— 2». 



V. 2lniD(nlrt!n8 öer <aNuairratjal)lett auf bie S^rfäUuug 
grof^i: Bol^ien in tl^re /oktoretu 

§♦24. 

Unter ben 10000 3a()len ; »eld^e mit 4 Ziffern gefd^ieben werben 
(önnen^ gibt e§ nur 1044 loierjiffriger Sabten, bie aI5 @nbjiffiern irgend* 
einet £luat<at|obt angeboren: »ir n^oOeii (te qi^attatifc^e (Snbuiis 
gen nennen, un^ in fblgenben adi>i @nq|)pen ittfammenßeOen: 

£ie etjie Sntp^e ent^U Sohlen, beten swei Vnfang§itffem ebie 
bet 22 Sablen 

00, Ol, 04, 00, 10, 81, 8i, U, 80, 80, 41 
14, 40, 00, Ol, 04^ 00, 70, 81, 84^ 80, H 
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Wßb hma Mylffmi 00 {M. & IB. 0100, 2500| 4100 fM ^MtMn 

bic j weite ©ru^^^je enthalt unter i^rcn ^(nfang^jiffetn bie 22 ä^Un 

00, 02, 06, 10, 12, 20, 22, 80, 32, 40, 42 
50, 52, 56, 60; 62, 70, 72, 80, 82, 90, 92 

mit bcn ^nbjiffern 25, 

bie btitte @ntp))e begreift bie 50 jtvetjipigen SafiUn ooti ter Sotm 
4ii unb 4n+l mit ten @nb)iffeni, 16, 64, 96 

bk «»iette ®tiq)|»e ^mdegcst He 50 ^»ei^iffrideii äo^n iN>n bet 
Sonn iiH-l «nb 4iiHh2 mit ben (Snb^tffetn 44, 76 

bte fünfte ©rup^e bie 50 swetjiffrigen Sailen üon bet gorm 4kn+Z 
ttnb 4n + 3 mit ben (Jnbjijfern 24 unb 56, ferner 

bie fed)(le ®mppt bie 50 jweijiffrigen 3a()(en öon be« 4ii+3 
unb 4u mit ben (Si^^iffetn 04, 36, 84, tnWd) 

bte fiebente Snt))|)e befle(^t oud ben 50 ^miiifftigeit j^ben 
Sailen mit ben enb^iffetn Ol, 09, 41, 49, 81, 89, mib 

bie adi^te 9mppt au$ ben 50 ^met^iffrigen itngetoben Sohlen, be« 
«en (gnbjiffiern bie 3al)len 21, 29, 61, 69 jtnb. 

ZUt biefe quabratifd)en ^nbungen ftnbet man in i^rer natürlidiien 
2Cufeinanbevf9(ge in bet 10* ^fei geoibnet. 

§.25. 

" C8 ift jum löe()ufe ber ß5fung ber öorbenannten TLnf^aht t)on SBid^s 
ttgfett, btejcnigen Saluten ju fennen, beren jCluabrate eine unb biefelbe 
(Snbung bcfi^en. ^iefur gibt e6 nun folgenbe leid)t erTOei6licf)e (Sefcfee : 

1* jDer (|uabmtf4)en Gnbun^ 0000 tnt^ptt^n bte Sofien 100, 200/ . 
300 lt. f* f. bie nadj^ bei SH^fmn^ 100 ai#eiden. 

TOUn übrigen qnabratifc^en @nbungen bev er|len Seup^e 0100,' 
0400, 0900 u. f. f. gehören 3a^lcn an, bie na6) ber ^^ifferen^ 500 
aufjieigen S3. bie quabratifdje @nbung 0100 ^)aben bie 3aJ)ten 10, 490, 
510, '990, 1010, 1490, 1510 u. f. f. fte jerfatten in jwci JRei^en, beren * 
i^tffitren) 500 ifi, unb beten ^nfangdgliebet 10 unb 490 )tt 500 
ecgSnien, benn e6 ift 490=500—10* 

8* ^ie <yn<ibratifd)en iSnbttngen 0625 nnb 5625 ber 2. 9tuppt Be« 
greifen 3a()lcn, bie in jwei .^ei^en na(^> ber ^ifferenj 200 auf|!cigen, 
if)re 2(nfang§glicbcr crgänjen ftd^ ju 200. 3. bie quabratifdfje (in* 
bung 0625 beftften bie goftlen 25/ 175, 225, 375, 425, 575 u. f. f. 

^n übfi^n quabtotifc^n (fobmi(en biefe« 9tiiOff€ $e^5ifn dofHen 
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^(nfangöglkb tet etficn Slet^e a, fo tjl iene§ t>er jweiten 9iei^c a-H, 
unb bic bcr britten unb vierten Siei^c crganjen jene ju 1000, fic finb 
alfolOOO— a, IQOO— (a+d) 5. 85. bie Ba\)len, wctc^ bic quabratifc^ 
^bimg 0225 beftten, finb 15, 265, 735, d85, 1015, 1265, 1735, * 
.1985 , 2015 u. r* f. tmb (Icf iji a=15 , 4=250 , alfo »-H=2«5, 
1000— (a+d)=785, 1000— ars985. 

5* TCße gctabcn quabratifd^en (Snbutigen, beten jwei ^bjtffcm tjon 
00 t)crfd)iebcn finb, bcfi^en jmei 9Jei()en t)on 3a()len, beren £)iffcrenj 
2500 ift, unb beren ^CnfangSglieber fidf> ju 2500 ergänjen. 3» S5» bie 
Bal)(en, welche bie quabtatif4^ (Snbun^ 1204 ^oben, finb 302, 2198, 
2802, 4698, 5302, u, f. f. imb biet tft 2198=2500—802* (ittblt^ 

6. Wen ttngetaben quobvatifdiicn Munden, bmn ^mi Cnbjiffem 
t)on 25 t)erfcl)ieben ftnb, 9et)5ten tjiet ÖJdben t)on Saf)len an, bic nad) 
ber Differenj 5000 aufftcigen, wobei bic 2infan0^gliebct ber bcibcn erpen 
9?ci()en jene ber bcibcn onbcren ju 5000 ergänzen. 3- S3. 3){c Sablen, 
tt)el4)e bie quabratifcbe ^nbung 1209 befi^en, finb 203, 1453 , 3547, 
, 4797 , 5203 , 6458 , 8547 , 9797 , 10203 n. f. f. itnb biet ift 
8547=5000—1458 , 4797=5000—208 t)Ott blefctt t>lftf Änfang^gKe^ 
betn au6, fdj)teiten ade fibrigen 3a^)ten mä) bet 2)ifferenj 5000 fort. 

2)ic 10. »^ülfetafcl cntt)alt bie etnjeincn quabratifd)cn ©nbungcn 
zugehörigen erpen jwei 2infang§glieber jener aritl)metifd(>en OJei^en, welc^^e 
babet in einem üorfommenben gdle obne 2Cn|ianb ^(bübct unb (0 »ctt 
fimgefe^t ivetben (5nnen, a3 man »10. 

§♦26, 

SBenn eine üietjiffrtge quabratifd)e (5nbung mit ben 4 ©nbjiffern 
einet gegebenen 3al)l N burc^ TIbbition ober burd) ©ubttaftion »erbunben, 
wiebet eine üietjtffrige quabratifd)e (5nbung liefert, fo \)t\^t jene eine 
fongtuente @nbung bev äo^l N, tmb (wat eine abbitte ober eine 
fttbitafiii» fongntente <Snbung, {e nA(f|bem bie <|u«b«dtif(lbe Cnbrnig 
)u ben 4 €ttb$i{fern ber 3ab( N «bbiet, ebct abev Don benfelben abge« 
' jogen wirb» 3. S3» güt bie 3ai)t N=85 14341 finb bie quabtotifcben 
@nbungen 0100, 0900, 2100, 2500 u. f. f. fetner 0884, 1284, 1684, 
2884 u. f. f. abbitiü fongruent , weil bicfe 3ahlen ju ben 4 ^biiffetn 
ber Sa^l N obbirt »ieber quabtatifc^e ^nbungen geben: h ift ntefic^ 
484m> 01001=4441 , 4341+0884=5225 f. f. X>ügt^ ^ bie 

<|m«bMtfr4fii ^Snbnnsen 0100, 0225, 0241, 0116 % f. f. fubttol* 



4 
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4321—0225=4116, 4341—0241=4100, 4341— 0116=4225. «DieUt 

quobmifctK (Übungen jtnb. 

§. 27. 

S)?an ^egveift leicht, ^ bte 2(n|d^( <)uabcatifdjKc iSrntimd^ii, mW^ 
. mU ten 4 enbaiffetn etoec Sal^ fotignsent fMb , Don be« {fotni tiefet 
Cnb^tffem ab()angt. ^bigct dne 3a()I N mU beii Siffem 3 ober 7, fo 

ifl bfe 2(nja()l i()rcr abbttit) fongrucntcn ©nbungen gleich 125 : fte bitten 
atit^mcttfd^e 9?ci^)en, beten fonjlantc Differenz 80 t|l, unb bcren TCnfangS« 
gliebcr bic 5» ^ülfStafcl liefert. Um tiefe oufiufinben gc^t man mit 
ben 2 (S^b^iffetn bet 3a&( bie a Reifen foden, in bie etße ^paUt bet 
^Kofel inib mit ben 2 fblgenben ffi^im Stffm h bet äa^l in bie bamit 
beiei^neten §i9ei Gj^Uten, je na^bnn bie b gleich 2ii, 2ii+l, 

ober 4ii, 4n4-J, 4n-f-2, 4n-4-3 \ft, «nb fd?reibt bie baneben jlefcenbe @n# 
bung I)erau§. 3. S5. bie Bcil^I bercn 4 ßnbjijfetn 0947 pnb, bep^t bie 
abbitte fongruenten ^nbungen 

0049, 0129, 0209, 0289, 0369, 0449, 0529 u. f. f. 

<Snbi0et übet eine äo^I auf 1 obet 9, fo liefest bie ^ütfStafet 6. 
eine 8(tq)))e t)on 11 obbitit) fongruenten §[nbungen, unb bie SafeC 7 
bie anbete ®tu|)pe bertci ^nbungcn, bie man fo finbet: ÜRii ben jwet 
' @nbjiffcrn a ber 3aW N gel)e man in bie er|le ^alte ber S^afel 6, unb 
nad) ber Sorm ber jroci l)üf)eren ©teilen b biefcr 3at)( in ber jweitcn 
^pctiU, f4)teibe man aud ber legten ©palte ber S^afel bie «verlangten 11 
fbn^tuemen (Subungen (etauS. 3. 16. fßt bie ^bun^ 6249 einet Sa^l 
N ftnbet man fo bie et^ iShxppt oon 11 fongtuenten (fnbmigen 

0000, 0400, 1600, 2400, 8600, 4400, 5600, 6400, 7600, 8400, 9600 

JDie 7. S^afel; weldje bie zweite ©ruppc abbitit) fongrucnter ©nbun.- 
gen fßt auf 1 ober 9 enbigenbe Sailen liefert, ^tfalU in 8 2Cbtl)eilungen, 
bfe mit ben t5mtfd|^n Siffetn 1, 11, III bi$ YIU untetf^ieben finb* 
bei bebentet a wie Dot^in bie yioei Snb^iffem bet 3a^( N , h t^re ^wei 
l)öf?eren Steden, ferner p bie 2 ©nbjiffern ber gefucfcten fongruenten dnf 
bungen, weld^e aflen 3aWcn in berfelben 2(btl)eilung gemeinfdjaftlic^ ange^ 
b5ren. Tlan fud^e iuoörberft biejenige 2(bt^eilung ber S^afel auf, m ber 
gegebene £kttb «on a ald TfuffdMfl tt^d^int, unb bemetfe ben |uge^5« 
tigenSettb ^ P* i^auf gebe man mit bem SEBett^ oon h in bet ba# 
mit be^etd^neten fo weit ^ob, big man auf bie bonintet legtif« 
fene äd^i hmm, in beifitlben (oritontoien 3ette füben fofon bfe 2 ^6^ 
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I^R 0ttllcii bft 11 fongtitenteii «nbrnidfii- Inf Mefe flßeife ergib 

iiö) für bie (Jnbung ßUd au§ ber 'iCbt^cilung VI. Da ^ict a^49, 
b=r02, p=i76 gefitnben wiib, tic )n>eUe ®m)))^ Miti» fongntcnux 
Albungen 

0876, 1776, %m, 377«, 497«, (77«, «»7«, 777«, 8»7«, «37«, 977«. 

9hw M bet Äuffu(^)un3 bet fongrucnten (Jnbungen au§ bet IV. 
^Cbt^citung i|l üorlSufig ber gegebene SBeri^ oon b, faHS er eine ungcrabe 
^a\)i \% um 50 ju »ergröfem, bevor man bie ^nbungen felbft beflimmt. 
3 S3. für bie dntm^ 5189, iji a=:39, b=51+50=01| p=6i| ttnt 

09«, J761, 8961, S761, 4961, 6761, 6961, 7861, 7761, 8961, 9761, 

bei geraben äBett^en oon b iebo4 biefe SBergc^^iecund umAkiUtu 

28. 

Sitt'fBeftiiitiiitttig fitbtcaltli) fbngnttm» fc^gm cbicv So^ Mcnt 
bie 8. ttnb 9. Safel: hit erflete bejte^it {td^ auf bie mit 3 obet 7i bie 

anberc auf bie mit l obet 9 enbtgenben Sailen üon ber gorm 4n+l. 
®et)t man mit ben 2 ©nbjiffern a ber 3a^l in bie 8. 3:afel , fo trifft 
man bafetbjl, je nad)bem b öon ber gorm 4n, 4n-f-i, 4n-4-2 ober 4n+3 
iß , in ber bamtt be^t^^netcn bctttfofen, ®p«au ^wet t^ier^iffrige 3a(feti 
M, »eld^* 018 ICttfans^Iieber }i9ilei arl^mctifd^ii' Steide su betto^tm 
{tnb, beten fonflante jDiferen) SO ifl, nnb bie tnon, fo »eil M nSt^ig 
tft, nieberfd^rciben fann : bie ©Heber biefer jwei 9?ei()en, beren 2(nja^l auf 
250 llcigt, ftnb aber bie 9efud)ten fubtraftiü fongruenten ©nbungen ber 
3at)L 3. ^* Sur bie @nbung 3057 ber 3al)l N Uefert bie SUitti bie 
So^n 0001/ nnb 0016j e8 {tnb fbnocl^ bie Sailen 

0001, 0081, 0161, 0241, 0881, . . . fdnut 0016, 0096, 0176, 0886. . . 

fubtroftit) fongruente @nbungen bet Za^l N. 

Die 9. Zafü, beren ^nrid^tung mit ber f4)on §. 27 ertiomn 6. 
Sdfei fibeieinfHtmm, Oefett an iebet 3a^ bon ber Sbtm 4H-1 
6rup))en bon 11 fitbtti^tlb longntenten Cnbnngen. 3* iiB. f&r eine mit 
4789 enbtgenbe B<i% tat man a=S9, bz:47 ober üon ber gorm 2ii+l, 
fonoc^ ift bie erfle ®tvippt 

0100, 0900, 2100, 2600, 2900, 4100, 4900, 6100, 6900, 8100, 8900 

unb »eil b audft in bei Sotm 4b+3 em^oiten ijl , {b ei^ man noc^ 
bie iiyelif Qkufipt 

0888, 0688, 1088, 8888, 8088,. 4225, 5025, 6225, 7025, 8225, 9088 
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bog man bic eben cr^ialtenen üon ocr gegebenen (Snbung objte^t, eS ift 
namli4> 4789-0100=4689, 4789—09001=3889, 4789-2100=2689 
II. f. f. imb eben fo i(i 4789—0225=4564, 4789 - 0625=4164 U. f. f. 

Sßenn alf0 etne So^I mit 1 oto 9 enbig^t, fo beft^i jtc fet^ ü 
^tfttftl)) fon^nteme Cn^ngen. 

©0 oft alfo bei einer gegebenen ungetaben 3a^l N burd^ ganje 
SEBettl^c t)on x unb y ber ©leicbung N=x*+y^ Genüge gefc^)e^en foH/ 
»icb man burd^ 2(uffud)ung ber fongtuenuti (Snbungen ber 3al)l N, unb 
IMM» f&t M Ohm SeidS^n bet ©Uid^i^ , bct fitteofti» fendmetiteii 
mib ffit M vmuu Seidfien beffeCben, bei MM» {ongnienteti esibm^, 
fofbrt aQ^jene £litabtat)a(^Ien ou^Weßen ffiimeti; weld^e biefe ©letc^ung 
niö^i erfüllen, unb e§ (äffen jtd) mit ^ülfe einer SKafel ber £luabratja()len, 
burdS) eine bejie^ungSnjeife flcine "Änjat)! 95erfud)e, welc^)e barin bef[el)en, 
boß man bie ^5^eren <Sie(Ien ber £2,uabrat)af)len ben gleid()namtgeii 
Sieflen ber 3a^I aMtt, ober jene bon btcfen ab|te^t, bte SGBert^e oon x 
mh 7 lüdft BeVimmen. SRit ben fo gefunbenen IBectl^ bef Sovilen x 
nnb y, »etc^e bee (Sklä^vm^ N=x*+7* Senfige (dflen, flnb ober «mI(» bk 
gaftoren ber 3a^l N felbfl gegeben, fobalb audj^ nur jwei q«abratif(()e 
Sotmen biefer 3at)l ermittelt n)orben finb. @inb nämlid^ erjilic^^ 

bie (fttdbtattfdM Sonnen ber Bfi^fi unb a^'b nnbefttintcn gaftoren/ 

fo erhalt man nad) §. 18 n . 4 

A=pr— qs, B=p8-Hqr, C:=pr+q8, D=ps — qr 

mttaa fiö) fofbrt ergibt 

befeitiget man alfo in ben SGBert^en t>on A+C, B+D ben gemetnfc^afis 
lidi^en gaftor 2p , fo finbet man r unb s , unb ^iemit au6 bem SBert^e 
ton C— A audS^ bie 3a^l q ; bicburc^) er()aU man a=p*+q'/ li=ar»+8»» 
@tnb ober ^»eiunS bte ({uabtatifd^ gormcn ber So^l 

N:=A»^B»=C»— D» 

unb a, b i()re ju beflimmenben gaftoren, fo erhalt man nadj) §. 17 n . 3 
A^z^l^ia-hh), B=V«(a— b), fomit a=A-l-B, b=:A— B: unb eben fo 
bei brei gaftoren a, b, c einer 3a^l N, ijl A=V2(ab-l-c), Bii:V«(ab— c), 
C=Va(ao+b), D=:V«(äc— b); »orttll^ folgt AH-B=ab, C+J>=:ac, 
D=b, olfe (A+B) : (C— D)=% tttib (C+B) : a=ac* 
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»tifpitU. «Jeff; lfc=100117=89H-S14^=lWH-ÄI6» , fo 

folgt A=39, B=314, 0=199, D=:246 , mithin ijl A+C=238, 
C— A=:160, B-l-D=560, unb 14 alS ge'mcinfd^ftli^^r Steiler t>on 
A-f-C, B+D glei* 2p, ba^ct ift pi=7, q=2/r=i7, 8=40, folglich 
«=7'-l:d^^5d| b=17»-|-4(y'=i889, cnMi« 100117=5^1889. 

Sei II. Ni=:2i078r=rll35«— 1038*=20i5»— 1962«, fo \)ai man 
A=113.3/ B=1038, €=2015, D=1962 
A-i-B=2173, A— B=97, C-D = 53, unb ^173:53=41; fomit 

210781=41.53.97. 

f. 8a 

7iik& fornrnt )unad){l batauf an, bie loetfdt^iebeneti i|uabrattfclS)en Sot^ 
men einet twegflegun äo^l N auf einem fid^tttn imb ttmet hiBl^tt 
befanmm SRet^oben, bem ffioejirn SBe^e befKmmem 3isi>öibec|l hta 
tneef« man, baf eine 3a^( Mn bet Sovm '^+3^ ober and} eine So^ 
jwat t)on bcr gorm 4ii+l, fobalb i(?r gaPtorcn üon bcr gorm 4n4-3 
jU9€l)8;en^ wclc<)cr Umflanb fi(b in oor()incin unmöglich) bcurt^eilcn lagt, 
auf feine SBetfe al6 6umme jmeiet £luabrate batgefleUt n^erben fonne 
(§. 18) ; fomit f(^tnt el tät^lid)^ bie S^^ec^nung mit bet ^tuffudtmng bee 
^»abf ottfä^n gomien beginnen, wel^e bie gegebene 3a^ N M Uaütf 
Wth imkt fluabratjal^len liefetn. Su biefem (Snbe befiimme matt noc^ 
§. 27 bie mit ben 4 ©nbjiffcrn bicfcr 3af)l abbittt) fongruemen @nbungen, 
faä)i aus bcr IJafel 10. bic jcbcr bcrfelben jugcbörtgcn Seiten, fd)lagc ' 
fobann in bcr 5£afel bie £luabrate biefec Sailen nad), unb abbire mit 
«^inoeglaffung i^rer ^nb^iffern; bie o^nef^in ben (^nb^iffern ber 3a^( N 
fongynent finb, bie fBoQiffmi biefee £lttabcate ju ben ^ei^nomigen 
aiflten bee So^ N^fobolb bie Cnmme biefer s»ef Sohlen mit ber Un$ 
gntenten Snbung bet Sof^t «eebunben eine £luabtat)al)l liefert, fo ifi jene 
ber Sßertb t)on y% biefe ber 5uge()5rige SBert^ oon x-, mU^ bie ©Uic^ung 
N=x*— y'-* ridj^ig madj^n. 

§. 31. . 

• 

©eüor wir biefeS ()6d)f[ einfädle fBerfa^ren, burd) Söeifpiele erlautem, 
»ollen wir nod) ein paar SSemerfungen torauSfdbicf en , weld)e eine TCbs 
Htrjung ber fonjl überaus (ei(^ten ^edbnung jum Bnede baben. 
l i(^ ijl eSnid^t not^menbig, aSe qnabYatifd^ Sormen biefee ^ beien . 
bie i^ongeiegte Scäfl ift, anf|ir|it(i^n , bielme^ gentgt H flfon 
in ben meiflen ftVtm, wenn vaxt eine bon bee t prim MhMtcir 
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bmm bie Saf toten x+y, ;x— y ber 3a^ N gegeben finb, unb tu« «emt 
ble 3(ii)l N eine ^rimjaj)! iji, müßte man aße ben fongruenten ©nbun« 
gen bicfer juge^örigen 3ö()len untetfud^en. Stettens. X)tc SBa^r? 
fd)etnltcb?eit , baf eine bet t)erfdt)iebenen fongtuenten ^nbungen , miiä^t 
bie ^fsuifiebi 6, 6 unb 7. f&f bie WbiUfm ba 341 lieftKO, ben gr« 
fwfHcn OfKtl^ i»M 7 en^ft, ifi tM|t ffo «Se 0(ei(^ gtoft fo fon^ ni^t nod^ 
neue ^lationtn ^»tfc^n bec 3a^( N itttb bcm ffyt fotrefponbimben SBct» 
oon y entberft wetben; ober bie ?)rüfung ber loerfd^iebenen quabro? 
tifd^n (Jnbungen, wirb (nadj) §. 25) bei ungeraten enbungen, beren jwei 
(Jnbjifern »on 25 unterfdS^ieben ßnb/ ba bie it)nen in ber 3)afel iO. fot« 
tt^pimbisenbeii äol^n nodl^ einei Uferen ^Difnen) aufzeigen, M |tt 
einer in bem {Wgenben in be^immenber <8ren|e, f 4ine(Uv ob^et^ all 
bei geraben Cnbungen, tmb bei biefen f<^ne|{et a($ bei Cnbun^en mit 
ben ©nbjiffern 00 ober 25. 3(1 nun N eine 3a^t üon ber gorm 4n+3^ 
fo muß (§. 17) y ungerab »erben, unb man wirb bie 0?ed)nung mit bet 
9>tiifung bet fc^on beflimmten ungeraten quobtattfc^en (Snbungen begin« 
nen, nnb foOft feine betfelben bet ^tnf&tbenmg §. 30 mpaxi^t, ^ ben 
iMgen ge^* Sfl lingegen N eine 34( bon- bet Sbcm 4dl4-1, ba bann 
y^eine genÄe Soi^l witb, fo mad^ man mit jenen getdben Snbnngen ben 
TCnfang, beren jwci @nbjiffern üon 00 unterfd){eben ffnb. 35 ritten 5. 
Unter ben fongruenten ßnbungcn ber 3ö^l erfc^etnen immer and) ^a^kn, 
welche an ftc^ bereite t)ofl{ionbtge £iuabrat}ablen jtnb : ba nun i^re 
fung fc^on burd^ ein eii^igel 2(uff(^lagen bet 2:afe( emfcf^ieten wttb , ob 
nSmlidi^ bie fBi>i|ifiem bei So^i N mit biefen £lttabrat|a|Ien betbrniben/ 
»ieber tine Cmabtatiabl geben , fo t)etbtenen \oi^t quabtatif(^ ^nbun« 
gen wt oflen anberen ben ^or^ug, weil oft bet gefudj^te Slßettb füt y 
fogleidj^ iiöf ei^ibt. 

jDie Otei^e, bi6 wetd^er bie mutbmaßlicben Berthe t?on y bet 
Dtfifnng |tt nmei|ie|^n finb, tiefet ^ nad^ bet ®t5fe bet äa^l N unb 
na(( bet ^ Saüoten. Serni biefe 3a^( eine Vtin^l Vf, 
Übet aber nut jwei gaftoten bejt^t , fann man bie Qntetfud)ung bei 

yzrÄV'N, ober aud) bei yzz3\/N cinftellen : fe^t man namlid) biefen 
SBBertb t)on y gleich ß, fo folgt au§ ber ©leicbung N=x^—ß^, im erjlen 
JJoUe x=^l2ßV5=:ci, unb eS ifl bann na^e N=a»— /S), 
bo^t »itb bet fletnete Sa!tot bet So)^ Ii ben ^ett^ /?=:v^(0.1i80) 
bbet etwa ^/^ß tiid|^ ' ilbetPeigen , im )ioeiten Salle abet ei^lt man 



I 



_ 454 — • 

fy—^=/9xÖ.054 obet etwa Vi9i*5 «rtb ntttn ftitbet tiefen gaftot, tiÄ«ii 
man bie 3a^l N burd) atte ^rimja^lcn unter «— /? mttiiä) biüitirt. Die* 
fet gatt, wo bte gaftoien üon N fet)r ungleich ftnb, ijl für unfere 9J?e= 
t^be bev imgünfKgfte , oOetn aud^ bei anbeten ^et^oben ftnbet bieftt. 
IkMftanb ölei<MWtt»att: «ofitati 9aitfl fagt in feinem ffiftfe 
ipiisifionee arithmetieft« 6eitC 577, ,,A]i(eqiiani methodi MqiMnt« m 
usum vocentur, Semper ntilissimnm wt, diTisionem aiimefi enjasqm' 
propositi per aliquot numeros priraos miniinos teutare , ne poeniteat, 
talem Bumerum, quando divisor est, per methodos subtiles ac artifi- 

dosas eruisse.^^ iDof ^icbei bie in meinem .^bbucf^e mai^ematifc^^ 
Xaf^, 0i&t 1824 wn mit inttft Mannt gemoi^ttn Xma^iätm bcr 
»^«baffelt t«f* Me Sajilen 7, 18, 17, 19, 37, 41, 73, lai, 137, «99^ 
271 mit »ort^)eit anßewcnbet »etben fJnnen, htanö^t nid^t etjl etintURrt 

ju werben. 3n jebem anbeten galle, fmbet man ben 2öert^ öon j ^ejlo 
e|)er, ie {(einet bet Untetfcl^ieb ber gaftoren einet 3a.^( ifi. 

§. 33. 

»ei btei gaftoten a>b>c einet 3«^ N ift fut biefe «et^ob« btt 
Uttöünftigjle gaH, wenn naf)e a=b, unb ab t)iel gröget ift als c. 
na4^ §».17 bie SGBettfje ton y bei btei gaftoten bejie^iungSweife ab — #, 
b — a.unb ac— b*fittb; fo fallen jie, wenn a nai)t h tjl mit a*— c unb 
a(e— a) sttfommen, unb beibe finb gewiß fleinet old a*, wenn YN=za 
gefegt witb:.b{e (ütenjc, M |tt weH^ Bei hei ffaftoten einet Mß, N 
bic Slt6)nml fügten ift wüte fomit V^N« : bo<^ wfccb man in iebem 
anbeten gatte weit ftü^et jum 3iele fommen, namentlid^ wenn ber eine 
gaftor t)om ^robufte ber beiben anbeten wenig t)etf<3S)ieben ift, weil bann 
bei ^än^ j f4ion in ben fteinfien Sailen angettoffen witb, welche 
ben foiigaienten Cnbungen bet äot^l N <mge(^n. <^at eine 4 
%amtxi fo ift bie (Stenge bet dted^ng biefelbe wie Bei awei ffet^ 
toten (§. 32), unb nur bei einer gröffeitn ungetaben 2(nja^l bet f«f# 
toren einer 3a^)l N, fleigt biefe ©renje über wofern man alle 

SB^ett^e öon y/ weld[)e ben üerfd)iebenen quabtat{f(l)en gotmen ber 3a^l N 
)iA>mmen, Bellimmen SSßiaenS ift, wel4ie$ (nac^ §* 31) iut %ü9&\un^ 
bet VitfgaBe getabe nid^ etfbtbett witb^ 

§•34. 
«eif^)iele. 

l @ei N= 1816201, fo etJaU man bie mit 6201 abbitio fongtuenten 
(Snbttngai 
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OOOO, 0400», MOO^ MO», 4400, MOO, 0400», 7100, 8400. NOO 

iOM», 1824, 8064, 8884, . M»4, 5884,1084, 7884, 9084, 8484^ 9884 

t)etfud)t man Jteninter bic mit einem (Stern be5eid)neten £lual)ratjo()ten, 
fo erhält man (Summen, beten gemeinfc^aftUc^ 2(nfang^iiffem ISl, unb 
beten ^nb^ifetn md) bet £)tbnung 

0400+4801=8401, 1600^-6801=:7801 , 8800+i801=:8801*, 10844 8801=788& 

ftnb, mut hmn 18i9801=(1Sl49)* dne fUsatvoi^o^ ift, man 
fonac^) y=\/3600=60, x=l34^, alfo x4-j=U09, x— yz=1289, 
bo^et N= 1816261=1 289.1409. 

\L (Sei N=223779i, t)on biefet 3a^( fagt dixitt in bem SBetfe: 
NoTi CemitenUrü Acail« «ei«iit. Petrop. Tomo IX pag. 17. „Ita ei 
qiis qiMraty ntnun hie nimimt 1^237791 primiu sil, nee ne t tfmri«» 
Bern per emnes nEmcros primos nsqiie ad 1490 teaCare cogitor, bocqne. 
labere maxime taedioso suscepto taadem divisionem per 1481 aaecedere 
deprehendet." 

£)ie mit 7791 abbitit) fongtuenten ^nbungcn pnb : ' 

0225* 0625^, 1025, 2225, 3025*, 4225*, 5025, 6225, 7025, 8225, 9025* 
0809, 1809, 2809*, 8409, 8809, 4409, 6809, 8409, 7809, 8409, 9809 

mtn ifl 2317791-H>225=2ad8016=:(1496)% fomit y =1/^225=^15, 
x=1496, unb x+y=1511, x— y=l481 bie gefucliten gaftoten biefet 

\\L @ei N:=90919l eine Ba^, beten Z^tiUt grana*®raf t>on 
ed^afgoif«]^ in ^en ^tb^nblungcn bet M^m. 9ef, SBiff» oiif boO 
9a^ 1786 6Scite 156 u* b. f. umetriui^t ffau IDtefet gefc^t^ie SHoi^« 
motffcv Mffgt bie 3a^( auf bie %om 5I^M-1=J*# unb beted^net bamad^ 

X in 59, y in 62 Ziffern fo: 

1^87074 886179 336725 828048 723088 160784 804513 634289 660763 498655 

^79 048274 170668 178868 984966 686849 890066 118667 868784 688879 

760864 

(Iffttuf »IIb ^wifdS^n j+1 unb 5N bcr grf^ gm^fä^olffiU^ SOf^ 
1815=5.26d gefugt itttb l^ieibttMlft Cfgibt fu^ 263 m gabot Ut 8a(I 
909191 , toeU^e bol^ »f^ ber ^etfSnlic^eU beO fXe^mtS wfb bem 

fibeiauä weitläufigen SGBege, auf bem ba§ Siel etteid)t wutbe, ^iftotifc^) 
metfwütbig ift. 5^ad) bem §. 30 gegebenen IBetfaJjtcn finbet man bie 
Zf^tüitt biefet ä4l (o ; bie mit 9191 iibbitit) {ongmemen (Snbunoen finb 

0085» 1296*, 8086*, 8888, 4086, 6886, 5625«, 8086, 7888«, 8086, 8888^ 
0409, 0808, 1908, 8409, 8808, 4488, 68|M», 8409, 7808, 8408, 9808 

ba bie nrit einem ^tem bezeichneten Unobfat^alftlen §u bet SafjH N ab« 
bin, feine iduabtat^all^l ^ut (Summe geben, fo Unnen »it mit ben lom 
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gruemcn (Snbttngen bet jwcfcf« Ifc IM^mmg bcgimwii^ Hirn 

ergeben fici^ tie 3at)ten, ttjcld)e ber quabrattfc^ien ©ibung 0409 jugcbSren, 
347, 1597, 3403, 4653, \i)xt üoUjlanbtgen JQuabratc ^oben ju S3or* 
{fffem 12, 255, 1158, 2165, uttb bie enbjtffern 0409 gemeinfd^aftlic^ : 
Mkt im ^ ctnanbcc in 90, fo ftnbet man l2+90=:loa. 

25jH-90=345*, 1158+90=1248, 2165-1-90=2255 , tmb We Cnb* 
j<f|^, mld^t biefeit ^htimmn 9ememfc^)aftlid) angebSren, fnib 9600 5. 
aber bie Sa^t 3459600=(1860)« ifl wicbcr eine iduabratja^t, fona^) ^ 
man x=l860, y=1597, unb x+y=3457, y=263 pnb bie ^ 
faäfun gaf toten bet 3abl 909191. 

lY» @cl N=::5157250547 : tic mit bei» IU|if|imi 0547 abbtth) 
loiiptemen (SUbrnigen ftab: 0049*, 0129, 0209, 0289^, 0869 tu f. f. 
abbitt man bie ^i^rnig 0049 p ber QoSfi N, fo folgt 

5157250547+O049=51572596=(71814)«. 
bemnac^ ijl x=7l814, y=7, unb x+y=71821, x— y=71807 finb 

bie Sof toten bet gegebenen 34^ 

§. 35- 

9öic abet bie unter ben (ongruenten (Snbungen einet 3a^l tjotfom» 
menben ^uabratv^blen ber JBebingung ntd)t ©enüge leifien, baf ftc mit 
bet 3abl N aut iöumme eine jD.uabratjabl geben, fo muß btc ^füng 
auf ffoumU^e Ssiflm oulgebebnt »etben, welche ben fongnienten (gn^ 
bungen In bet Sefel 10 ongc^fceK* Um bie 92e<^nimg »etdnMMi 
f(t»tcibe mott 1. bie gefunbenen (ongmemen Cnbungen tmtct ctniosta^ 
unb baneben in einer jweiten ^pcKU bie i^nen jugel)öri9en Saj^tot W 
ju einer ©renje, welche 2\/N, 3\/N, 4^^ fein mag, fu*e 2. bie «ot^» 
jiffetn i^>tet ß.uabtate in bet S^afel unb f4)t<ibe biefelben in einer britten 
QpcäU, old äBettbe )»on y', fobann abbite 3* bie fongtuenun ^nbungen 
)tt ben 4 (M|lfi^ Ut fo täfOx man bie €ttb|iffta bei »cst|c 
wn n^, tfk nmn in ^ leite 0|Hitte finnigt niib 4 «bbfee bie Kn^ 
aiffetn bet 3abl N ju ben «otjifpetn wm y», unb fd^ibe «e dnnmen 
in einet t)ietten ©palte. SQBo in ber ßnbung tjon (lefetc ^paltt) bie 
3tttfang«jifFet »on 9 in 0 übetge^)t, pnb bie SJoriiffern bet 3abl N um 
1 §tt mgebftimf ^omit bie fßotjifetn im ^u^bntcfe N+y^=:x* ben tic^ 
tigen «30^ et^often. £a bei ben «tf S obee 7 enblgoiben 8a||len bie 
fongntenfm tnbungen nftdft ttt fiif^} 80 ouffieigen , ib tvtib man 
bie ibnen forrefponbirenben (Snbungcn t>on x^ fofipft Hlben Wmten, toemi 
man bie auetp beilimmte Snbutig (luf^nweife um 80 oetgt^^ct. 
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6eiN=997331, weldje 3at)l ^ofrat^ ®auß in bcm fc^on onge* 
ffi^rten mtdt ©et'te 581 gewät^a tfat ; fo etgeben fic^ tit mit 7331 fott# 

(»r«», im, ^7M, 85e§, 4769, 'sm, 656», S769; 99<9, 87<9, 9599 

unb if)rc (Summen mit ber 3afel 7331 

8100, 8900, 0100, 0900, 2100, 2500, 2900, 4100, 4900 6100, 6900 



«nb. 

"8100 
8900 
0100 

2100 
2500 
2900 
4100 
4900 
«100 
6900 



7~076F 

1569 
. S769 



I 



I 



4769 
5169 
5569 
9799 
7569 
8769 
9569 



1863 1887 3113 
1087 2337 2663 
113 1137 3863* 
aS7 918 4087 . 
863 S113 2887 
1263 2487 2513 
1663 2087 2917 
887 2187 9898 
87 1337 9663 
137 1113 8887 
663 1913 a087 



317 356 
118 546 



969 
709 
129 1492« 
68 1970 

833 
631 

850 
819 



1 

11 

74 446 
159 618 
276 435 

78 459 

0 178 1341 

1 123 1510 
48 365 952 



446 455 
217 645 
101 229 
III 1^ 
174 546 
259 718 
876 585 
178 '559 

100 278 

101 223 
143 465 



1068 
808 
1592* 
1710 
983 
731 
950 
919 
1441 
1610 
1052 



maxK \)at alfo 15920100=(3990)», folgli* x=3990 , y=:3883 , un^ 
x+y=j7853r x— jr=1^7 fin^ ^ie gcfu4)Un gofioten. 

H. 6ei N=5 1039487, fo |!cf)t bie ganjc Sicd^nung fo, wenn man 
nur bie einer kongruenten ^nbung ^ugef^örenben fieiniien äaf^Un, M 
^umel uDCguti »eglfipi; 



tonx» 



VoffHfmi ii9tt 1^ 



0049 
0129 
0809 
0289 
0369 
0449 
0529 
0909 
0689 
0769 
0849 
0929 
1^ 



1257 
2377 
9047 

1233 
2287 
1393 
1277 
1353 
633 
1887 
2207 
2498 
1497 



3743 
2623 
8958 
3767 
2713 
8607 
3728 
3647 
4367 
3113 
2793 
8577 
8800 



4993 
3873 
8897 
4983 
3537 
4857 
4978 
4897 
4383 
3137 
3457 
8978 
471(8 



5007 
6127 
9708 
5017 
6463 
5143 
5027 
5108 
5617 



158 
565 
419 

152 
523 
194 
168 
183 
40 



6863 ,356 
6543 487 



8897 
5^7« 



1401 
688 
878 
1419 
736 
1301 
1889 
1330 
1907 
969 
780 



567 994 



2493 
1500 
1087 
2483 
1251 
2359 
2478 
2398 
1921 
984 
1195 
1849 



9M 1»7 8859 



2507 
3754 
4498 
2517 
4177 
2644 
2527 
2604 
3155 
4710 
4281 
4008 
8758» 



5261 
5668 
5588 
5255 
5626 
5297 
5267 
5287 
5144 
5460 
5591 
5991 



6504 
5791 
5975 
6522 
5839 
6404 
9490 
6434 
7011 
6073 
5884 
8798 



7596 
6603 
9190 

7586 
6354 
7462 
7877 
7502 
7025 
6088 
6299 



7610 
8857 
9599 
7980 

9280 

7748 
7631 
7708 
8259 
9814 
9385 
9iOT 
7857» 



9536 
9616 
N99 
977G 
9856 
9986 
0019 
0099 
0176 
0256 
0836 
0418 
0498 



Ifl rtlfo x'-78570490=(8864)', ölfo y=5247, unb x+yz=14111, 
X— y=3617 bie (jefuc^iun gaftoren bct äoÜfU abtt Ulli=103.ia7# 
f9 f»%t 510394872108.187.3617. 
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©ans eben fo üerfa^tt man, wenn jum S5e^ufe bet äetlegung einet 
3af)( tn t^re ^afwttn, tiefe 3a(^( alt 6umine ^»etef ttuabrot^o^ten bat» 
^fUiU toixh, inbm man )tt l^ti »in Gnb^iffctti nun fir^ttaftt» (en* 
(Itttcntt ttttbun^cn aufTiici^: tun tof bfe gegebetu 3^ 0bcv aber 
diiertl^ Streifet bte %mn 4n+3 nt^t beft^en» 

Die ©renje, bis n)c(d?er bie ben fongruenten ^nbungeit ber 3öl^l 
N jugebon'gen 3a()l<n ju unterfud)en fommen , ftnb biet ml enger ges 
jlecft, al§ bei ben abbitit) kongruenten @nbungen: benn man ^^at in bet 
eteic^ung N=x'+yS f4on x^y füt 7= V^VbN* ^ itfkj^ bftf 
man in bfcfet iSMäm^ x mit 7 Dett«itf(^ fonti, 0^ ftit ftihrfii, 
n>eI(l!)eS batauf biiunt^I^^uft, baß mänin ben oiet C5tu^)}en hn^mttt 
©nbungen, roi\d)t Sailen , bie auf 1 ober 9 enbtgen, jufommen, fofort 
nur jn)ei ©ru^pen berfelben, bcren eine mit ungeraben üon bet 3aW 
25 t)erfd){ebenen (Snbungen behaftet ij!, }u untctfud^n f^at, um ottc. 
quobtatifdKn gotmen, beten eine 3a(I fi^ig i% ^i^n^lum SDaf man 
M bet GiAtrafHon bet Sot^iff» iMm 7* bon ben gleic^amigcn 9Smc* 
Ziffern bet Sab! biefe leiteten um 1 $u Mtminbetn b<>be , wenn bte 
fiet6 abnebmenben ^(nfangSjiffern in ber (Snbung üon x'^ wn 0 ju 9 
obet 8 aufjleigen/ ift an (tdb flar. 

S5etfptele. 

L @ti N= 70639807, butd^ bie DivITm ntü 7 etgtbt m fbglcic^ 
70639807=7.10091401, unb man to9 bie 'fettete 3a%l in ffof« 
toten )u ^erlegen: bie mit 1401 fubttaftii» fongruenten Cnbungen, beten 

(Snbjiffern von 00 unb 25 Wrfd)ieben (tnb, fintet man 

1001 1401 1801 3001 3801 5001 5801 7001 7801 9001 9801 
0176 1376 2176 3376 4176 5376 5776 6176 7376 8176 9376 



ba \/V2N=\/V2(1009 1401) =2246 ijl , fo wirb man bei ben biefen 
(Snbungen jugebörigen Bablen nur bieienigen ptiifeni WfUjö^t biefe ®tcn^ 

ntcbt überfleigcn, bie§ gibt fotcjciibc I^^iedbnnng 



Xong 


y 


y« 






dnb. 


y i y» 




». »» 


1001 


501 749 


25 56 


984 953 


0400 


0176 


224 


5 


1004 


1225 


1401 


549 701 


30 4f» 


979 960 


0000 


1376 


376 2124 


14 451 


995 558 


0025 


1801 


349 901 


12 81 


996 927 


9600 


2176 


776 1724 


60 297 


948 711 


9225 


aool 


25« 1901 


6 225 


1002 783 


8400 


3376 


IIM 1S76 


126 189 


882 810 


8025 


wn 


Sil 1001 


4» Ml 


966 647 


7600 


4176 


724 1776 


52 815 


956 693 


7225 


5001 


1251« 


156 


852» 


6400 


5376 


124 


1 


1007 


6025 


5801 


1651 2099 


372 440 


736 568 


5600 


5776 


76 


0 


1008 


5625 


7001 


1499 


224 


774 


4400 


6176 


27b 2224 


7 494 


1001 514 


5225 


•»801 


1099 


180 


888 


3H00 


7876 


870 1024 


90 208 


028 745 


M5 


9001 


499 1749 


24 305 


984 703 


2400 


817(5 


1224 1276 


149 162 


859 846 


3225 


0801 


9» m» 


0 181 


917 


1600 


9376 


0^4 1876 


88 851 


970 857 


2025 



— 459 — 

fonod) t|!, ba 8526400=(2920)* gefunben worben, bie 3at)l 
10091401= 1251*-l-2920^ unb weit biefe nur einmal oIS Summe 
gweier £lu«brotjat)len erfd)cint, fo ifl fte (§. iS) eine ?)rim jatjl. *) 

II. 6ei N=5J 87829, bie fubtrattiü fongtuentcn (5nbungen ftnb f)iet 

0100, 0900, 2100, 2500, 2900, 4100, 4900, 6i00, 6900, 8100, 8900 

nimmt man it)rc ^rganjungcn ju ben (Jnbjiffern 7829 bcr 3a^(, unb 
prüft bIo§ jene Sabten, »eldje fleiner ftnb al5 V^V^N^ieiO, [o tx\)a\i 
man folgcnbe Sfedjnung; 





1 


y» j X« 




Snb. 






1123 


126 


392 


6900 


1729 


1527 > 


233 


285* 


6100 


2929 


577 673 


33 45 


485 473 


4900 


3729 


473 


22 


496 


4100 


4929 


1423 


202 


306 


2900 


5329 


73 1177* 


0 338 


518 380* 


2500 


5729 


1223 


149 


369 


2100 


«929 


327 1577 


10 248 


508 270 


0900 


7729 


527 


27 


491 


0100 


8929 


423 


17 


500 


8900 


9729 


223 1473 


4 216 


513 301 


8100 



ba nun 2856100=(i690)», unb 3802500ii:(1950)« ; fo l^at man jwet 
2Bertf)e üon x, namlidf) x=1690 unb x=1950 , für welche y=:1527, 
unb 7=1177 tji; man ert)alt fonad) bie jwei quabratifd)en Jormen berSatjt 

5187829ii:1690»4-1527«rrl95O«+1177» 

woraus fid) nac^ §. 29 bie gaftoren 1901 unb 2729 ergeben, ober e8 ifl 

518782»=1901.2729. 

§. 37. 

IBetrad[^tet man bie !Olet^obe, beren Umriffe ()ier gegeben würben 
mit 2(ufmerf famfeit, fo jeigt bei i^rer 83ergteidS)ung mit ben tjon ® a u ß 
unb gegenbrc erfunbenen , bag fie , fo wie pe jefet f4)on ifc üiel 
f4>neller jur S5e|limmung ber gaftoren führet , al8 jene : aber fte tjl 
nodf) einer SSereinfad^ung fa^ig, fobalb man unter ben t)erfct)iebenen 
3ablen alS muttjmaglic^en SBert^en oon x unb y, biejenigen wirb ans 
geben fonnen, weld^ i^ren wirflid)en SBertt^en na^er fte()en, wo^u eine 



*) X)ie3a^t 10091401 ift tic gr^fte frimja^l, totldfi auf eine biiehe Sfieife iids 
^ec bejÜmmt nurbe. Sie^e Essai sar la theorie des nombref . Par A. M. 
Legendre de ed. Paris, wo bie nic^t leichte 9{ec()nung 3 Cuartfciten 
einnimmt. 
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miut öuSgefü(;rte STafcl tct ©(eic^^ungen N=x^4-yS N=ex*+j% 
!fcz8x«-f-y% N:=:5x*4-y% aUem :Änfd)einc na*, t)et<)elfen imrD. 2Cuf 
eine a(^nlic|^ ^tfe liefen fic^ ou^ btc ^ubt!)a()(en «iiMiiUn, um 
ciRc utfgAm 3a(( m Safteten }ti icilegiti; tnbcm moa tic tu« 
bif4 fongnttnifii . Qnbitny n ^ec Snb^iflem clQCf doV tn ctae 2afe( 
litngt, «nb ^itcc^ fütc yvelte Sofrl bie So^n angibt , xotld^ daec 
gegebenen fubifc^en ©nbung ange^)öcen. 2(Ucin tie biefet ©c^tift ges 
jletften ©renjen erlauben e6 nicht, bicfen ©egenflanb, fo wie aud) mans 
4k 2(nn)enbungen bet ^fe( bet £luabfau unb itubif^a^len 83. auf 
He 2CufIäfung be^ numerifc^n @Ui6^nn^tn mittel^ bet Qfaffe'fdtKn 
SRit^i ttnb ^ie itavban*f4ift Sotmel tto4 »citei |tt Dcifi^. 



t)erbe|ffrun0en* 



Gcite 427 3eile € ton unten ftatt /S unb B Uti ß. 
•r- «98 Seile ii ftati a* m 

— 440 im f. 18 Ü6eraa flatt a«, b*. c', iß jtt bfeit b, e, d. 
448 f . SS ^Ot« bx* Oc« by«. 
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